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1ν ΚΔΦΑΛΑΗΟ 

Δίκαη πεξίεξ- 
γνο λα δσ, 

πσο ζα βξεηο 
ην ύςνο ηεο 

 



 
 
 
 
 
 

ΓΔΩΜΔΣΡΗΑ 
 

1.1 Ηζόηεηα ηξηγώλσλ 

1.2 Λόρνο επζπγξάκκσλ ηκεκάησλ 

1.3 Θεώξεκα ηνπ Θαιή 

1.4 Οκνηνζεζία 

1.5 Οκνηόηεηα 

1.6 Λόγνο εκβαδώλ νκνίσλ 
ζρεκάησλ 
 
Γεληθέο αζθήζεηο 1νπ Κεθαιαίνπ 
Δπαλάιεςε - Αλαθεθαιαίσζε 



 

 

 1.1.  Ηζόηεηα ηξηγώλσλ 

 Θπκάκαη πνηα είλαη ηα 
ζηνηρεία ελόο ηξηγώλνπ 
(θύξηα - δεπηεξεύνληα) 
θαη ηα είδε ησλ ηξηγώ- 

λσλ. 
 Μαζαίλσ πόηε δύν ηξίγσ- 
λα είλαη ίζα θαη πνηα είλαη  
ηα θξηηήξηα ηζόηεηαο ηξίγσλσλ. 

 Μαζαίλσ πνηα είλαη ηα θξηηήξηα 
ηζόηεηαο νξζνγσλίσλ ηξηγώλσλ. 
 

ΓΡΑ΢ΣΖΡΗΟΣΖΣΑ 

Αλ κεηαηνπίζνπκε θαηάιιεια ην 
ηξίγσλν ΑΒΓ, ρσξίο απηό λα κεηα-
βιεζεί, ηόηε ζα ηαπηηζηεί κε έλα από 

ηα ηξίγσλα Σ1, Σ2, Σ3, Σ4. 

 
 

 

Γ 

Δ 
Ε 

Σ1 

Ζ Η 

Θ 

Σ2 
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1. Να απνηππώζεηε ην ηξίγσλν 
ΑΒΓ ζε δηαθαλέο ραξηί θαη λα βξεί-

ηε κε πνην από ηα ηξίγσλα Σ1, Σ2, 

Σ3, Σ4 ηαπηίδεηαη. 

2. Να ζπκπιεξώζεηε ηηο ηζόηεηεο: 
ΑΒ = ......,   ΒΓ = ......,   ΓΑ = ......, 

Α = ......   Β = ..... θαη   Γ = ..... 

 

Κύξηα θαη δεπηεξεύνληα ζηνηρεία 
ηξηγώλνπ - Είδε ηξηγώλσλ 

΢ε θάζε ηξίγσλν νη πιεπξέο θαη νη 

γσλίεο ηνπ νλνκάδνληαη θύξηα 
ζηνηρεία ηνπ ηξηγώλνπ. Οη πιεπξέο  

Κ 

Λ 

Μ Σ3 

Ρ 

Ν 

΢ 
 

Σ4 

Α 

Β Γ 
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ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ πνπ βξίζθνληαη  
απέλαληη από ηηο  

γσλίεο ηνπ Α, Β, Γ  
ζπκβνιίδνληαη  
αληηζηνίρσο  
α, β, γ.  

Γηα ηηο γσλίεο θάζε ηξηγώλνπ ηζρύεη 
 
 

Ζ γσλία ηνπ ηξηγώλνπ πνπ πεξηέρε-
ηαη κεηαμύ δύν πιεπξώλ ιέγεηαη 

πεξηερόκελε γσλία ησλ πιεπξώλ 
απηώλ, π.ρ. πεξηερόκελε γσλία ησλ  

πιεπξώλ ΑΒ, ΑΓ είλαη ε γσλία Α. Οη 
γσλίεο ηνπ ηξηγώλνπ πνπ έρνπλ θν-
ξπθέο ηα άθξα κηαο πιεπξάο ιέγν-

ληαη πξνζθείκελεο γσλίεο ηεο πιεπ-
ξάο απηήο π.ρ. πξνζθείκελεο γσλί- 

εο ηεο πιεπξάο ΒΓ είλαη νη Β θαη Γ. 

Α 

Β Γ 
α 

β γ 

 

Α + Β + Γ = 180
ν
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Έλα ηξίγσλν αλάινγα κε ην είδνο 
ησλ γσληώλ ηνπ νλνκάδεηαη: 
 
 
   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

΢ε θάζε νξζνγώλην ηξίγσλν ε 
πιεπξά πνπ βξίζθεηαη απέλαληη 
από ηελ νξζή γσλία νλνκάδεηαη  

Α Β 

Γ 

Αμβλςγώνιο, 
όηαλ έρεη κία  

γσλία ακβιεία 
 

Οπθογώνιο, 
όηαλ έρεη κία  
γσλία νξζή 

 

Α Β 

Γ 

Α 

Β Γ 

Οξςγώνιο, όηαλ 
έρεη όιεο ηνπ ηηο 

γσλίεο νμείεο 
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ππνηείλνπζα, ελώ νη άιιεο δύν 

νλνκάδνληαη θάζεηεο πιεπξέο. 

Έλα ηξίγσλν αλάινγα κε ηηο ζρέ-
ζεηο πνπ ζπλδένληαη νη πιεπξέο ηνπ 
νλνκάδεηαη: 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β Γ 

΢καληνό, όηαλ 
έρεη θαη ηηο  

ηξεηο πιεπξέο  
ηνπ άληζεο 

 

Ιζοζκελέρ, 
όηαλ έρεη δύν 

πιεπξέο ίζεο 

Α 

Β Γ 

Ιζόπλεςπο, όηαλ έρεη θαη ηηο 
ηξεηο πιεπξέο ηνπ ίζεο 

 

Α 

Β Γ 
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΢ε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ = 

ΑΓ ε πιεπξά ΒΓ νλνκάδεηαη βάζε 

ηνπ θαη ην ζεκείν Α θνξπθή ηνπ. 

΢΄ έλα ηξίγσλν, εθηόο από ηα θύξηα 

ζηνηρεία, ππάξρνπλ θαη ηα δεπηε-
ξεύνληα ζηνηρεία, πνπ είλαη νη 
δηάκεζνη, νη δηρνηόκνη θαη ηα ύςε. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Γιάμεζορ, ελόο 
ηξηγώλνπ νλν-

κάδεηαη ην επζύ-
γξακκν ηκήκα 
πνπ ελώλεη κηα 
θνξπθή ηνπ ηξη-
γώλνπ κε ην κε-
ζν ηεο πέλαληη 

πιεπξάο. 
 

 

Α 

Β Γ 
Μ 

Γισοηόμορ, ελόο 
ηξηγώλνπ νλνκά-

δεηαη ην επζύγξακ-
κν ηκήκα πνπ θέ-
ξνπκε από κηα θν-
ξπθή, ρσξίδεη ηε 

γσλία ζε δύν ίζεο 
γσλίεο θαη θαηα-
ιήγεη ζηελ απέ-
λαληη πιεπξά. 

 
 

 

Α 

Β Γ 
Ζ 
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Ίζα ηξίγσλα 

Αλ κεηαηνπί- 
ζνπκε έλα  
ηξίγσλν ΑΒΓ 
ζε κηα άιιε  
ζέζε θαη ζεσ- 
ξήζνπκε όηη  
θαηά ηε κεηαηό- 
πηζή ηνπ απηό δε κεηαβάιιεηαη, 
ηόηε νη θνξπθέο ηνπ Α, Β, Γ ζα 
πάξνπλ ηηο ζέζεηο ησλ ζεκείσλ Α΄, 

Ύτορ, ελόο ηξηγώλνπ νλνκάδεηαη 
ην επζύγξακκν ηκήκα πνπ θέ-

ξνπκε από κηα θνξπθή θαη είλαη 
θάζεην ζηελ επζεία ηεο απέλαληη 

πιεπξάο. 
 
 

 

Α 

Β Γ 
Γ 

Α 

Β Γ 
Α΄ 

Β΄ Γ΄ 
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Β΄, Γ΄ αληηζηνίρσο θαη ην ηξίγσλν 
ΑΒΓ ζα πάξεη ηε ζέζε ηνπ ηξηγώλνπ 
Α΄Β΄Γ΄. Αθνύ ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη 
Α΄Β΄Γ΄ ηαπηίδνληαη, ηόηε νη αληίζηνη-
ρεο πιεπξέο θαη γσλίεο ηνπο ζα 
είλαη ίζεο, αθνύ θαη απηέο ηαπηίδν-
ληαη. Έηζη έρνπκε: 

ΑΒ = Α΄Β΄,  ΒΓ = Β΄Γ΄, ΑΓ = Α΄Γ΄ 

θαη Α = Α΄ , Β = Β΄ ,   Γ = Γ΄ . 
Γύν ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄, γηα ηα 
νπνία ηζρύνπλ νη πξνεγνύκελεο 
ηζόηεηεο, ιέκε όηη είλαη ίζα. Γειαδή 

 Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ ηηο πιεπ-
ξέο ηνπο ίζεο κία πξνο κία θαη ηηο 
αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπο ίζεο, ηόηε 
είλαη ίζα. 

Ηζρύεη αθόκε θαη ην αληίζηξνθν. 
Γειαδή 

 Αλ δύν ηξίγσλα είλαη ίζα, ηόηε 
ζα έρνπλ ηηο πιεπξέο ηνπο θαη ηηο 
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αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπο ίζεο κία 
πξνο κία. 

΢ην εμήο ζε θάζε κεηαηόπηζε ηξηγώ-
λνπ ζα ζεσξνύκε όηη απηό δε κεηα-
βάιιεηαη. Απηό ζεκαίλεη όηη, αλ 
έρνπκε δύν ίζα ηξίγσλα θαη κεηαην-
πίζνπκε θαηάιιεια ην έλα από 
απηά, ηόηε ηα ηξίγσλα ηαπηίδνληαη. 

Γηα λα απνδείμνπκε όηη δύν ηξίγσλα 
είλαη ίζα δελ είλαη απαξαίηεην λα 
απνδείμνπκε όηη έρνπλ όιεο ηηο 
πιεπξέο ηνπο θαη ηηο αληίζηνηρεο 
γσλίεο ίζεο κία πξνο κία. 

΢ηε ζπλέρεηα, ζα κάζνπκε πξνηά-
ζεηο κε ηηο νπνίεο δηαπηζηώλνπκε 
όηη θαη κε ιηγόηεξα ζηνηρεία είλαη 
δπλαηόλ λα δηαθξίλνπκε αλ δύν 
ηξίγσλα είλαη ίζα. 

Οη πξνηάζεηο απηέο είλαη γλσζηέο 

σο θξηηήξηα ηζόηεηαο ηξηγώλσλ. 
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Κξηηήξηα ηζόηεηαο ηξηγώλσλ 

1
ν
 θξηηήξην ηζόηεηαο (Π - Γ - Π) 

Γηα δύν ηξίγσλα ηζρύεη ε παξαθάησ 

βαζηθή ηδηόηεηα ηζόηεηαο 

Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ δύν πιεπ-
ξέο ίζεο κία πξνο κία θαη ηελ πε-
ξηερόκελε γσλία ηνπο ίζε, ηόηε 
είλαη ίζα. 
 
 
 
 
 

Πξάγκαηη,  ζρεδηάδνπκε δύν ηξίγσ-
λα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ πνπ λα έρνπλ 
δύν πιεπξέο ίζεο ΑΒ = Α΄Β΄, ΑΓ = 
Α΄Γ΄ θαη ηελ πεξηερόκελε γσλία  

ηνπο ίζε Α = Α΄. Αλ κεηαηνπίζνπκε 
ην ηξίγσλν ΑΒΓ, έηζη ώζηε ε γσλία 

Α λα ζπκπέζεη κε ηελ ίζε ηεο γσλία 

Α΄ θαη ε πιεπξά ΑΒ λα ζπκπέζεη κε 
ηελ ίζε ηεο πιεπξά Α΄Β΄, ηόηε ε  

Α 

Β Γ 

Α΄ 

Β΄ Γ΄ 
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πιεπξά ΑΓ ζα ζπκπέζεη κε ηελ ίζε 
ηεο πιεπξά Α΄Γ΄ θαη νη θνξπθέο Β, Γ 
ζα ζπκπέζνπλ κε ηηο θνξπθέο Β΄, Γ΄ 
αληηζηνίρσο. Άξα ηα ηξίγσλα ΑΒΓ 
θαη Α΄Β΄Γ΄ ηαπηίδνληαη, νπόηε είλαη 
ίζα. 
 
 
 
 
 
 
 
Γηα παξάδεηγκα, ηα ηξίγσλα ΑΒΓ 
θαη ΓΔΕ ηνπ δηπιαλνύ ζρήκαηνο 
είλαη ίζα, αθνύ έρνπλ δύν πιεπξέο 
ίζεο (ΑΒ = ΓΔ = 4 cm, ΒΓ = ΔΕ = 5 
cm) θαη ηελ πεξηερόκελε γσλία  

ηνπο ίζε (Β = Δ = 70
ν
). Δπνκέλσο, 

ηα ηξίγσλα ζα έρνπλ θαη ηα ππόινη-
πα αληίζηνηρα ζηνηρεία ηνπο ίζα, 
δειαδή 

Α 

Β Γ 
70

ν
 

Δ 

Γ 

Ε 

70
ν
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ΑΓ = ΓΕ, Γ= Ε θαη Γ= Α. 
Παξαηεξνύκε όηη νη ίζεο γσλίεο Γ, Ε 
βξίζθνληαη απέλαληη από ηηο ίζεο 
πιεπξέο ΑΒ, ΔΓ. Γεληθά: 

Σε ίζα ηξίγσλα απέλαληη από ίζεο 

πιεπξέο βξίζθνληαη ίζεο γσλίεο. 
 

2
ν
 θξηηήξην ηζόηεηαο (Γ - Π - Γ). 

 
 
 
 
 
΢ρεδηάδνπκε δύν ηξίγσλα ΑΒΓ θαη 
Α΄Β΄Γ΄ πνπ λα έρνπλ κία πιεπξά 
ίζε ΒΓ = Β΄Γ΄ θαη ηηο πξνζθείκελεο  

ζηελ πιεπξά απηή γσλίεο ίζεο Β = 

Β΄ θαη Γ = Γ΄. β Αλ κεηαηνπίζνπκε 
ην ηξίγσλν ΑΒΓ, έηζη ώζηε ε 
πιεπξά ηνπ ΒΓ λα ζπκπέζεη κε ηελ 

ίζε ηεο πιεπξά Β΄Γ΄ θαη ε γσλία Β 

Α 

Β Γ 

Α΄ 

Β΄ Γ΄ 
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λα ζπκπέζεη κε ηε ίζε ηεο γσλία Β΄,  

ηόηε ε γσλία Γ ζα ζπκπέζεη κε ηελ  

ίζε ηεο γσλία Γ΄ θαη ε θνξπθή Α ζα 
ζπκπέζεη κε ηελ θνξπθή Α΄. 
Άξα ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ ηαπ-
ηίδνληαη, νπόηε είλαη ίζα. Δπνκέλσο 

Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ κία πιεπξά 
ίζε θαη ηηο πξνζθείκελεο ζηελ 

πιεπξά απηή γσλίεο ίζεο κία πξνο 
κία, ηόηε είλαη ίζα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Γηα παξάδεηγκα, ηα ηξίγσλα ΑΒΓ 
θαη ΓΔΕ ηνπ παξαπάλσ ζρήκαηνο  

60
ν
 

40
ν
 

Α 

Β 

Γ 

8 cm 
60

ν
 

40
ν
 

Γ 

Δ 

Ε 

8 cm 
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είλαη ίζα, αθνύ έρνπλ κία πιεπξά 
ίζε (ΑΓ = ΓΔ = 8 cm) θαη ηηο πξνζ-
θείκελεο ζηελ πιεπξά απηή γσλίεο 

ίζεο ( Α = Γ = 60
ν
, Γ = Δ = 40

ν
). 

Δπνκέλσο ηα ηξίγσλα ζα έρνπλ θαη 
ηα ππόινηπα αληίζηνηρα ζηνηρεία 
ηνπο ίζα, δειαδή 

Β = Ε,  ΑΒ = ΓΕ,  ΒΓ = ΔΕ. 
Παξαηεξνύκε όηη νη ίζεο πιεπξέο 
ΑΒ, ΓΕ βξίζθνληαη απέλαληη από  

ηηο ίζεο γσλίεο Γ, Δ. Γεληθά: 

Σε ίζα ηξίγσλα απέλαληη από ίζεο 
γσλίεο βξίζθνληαη ίζεο πιεπξέο. 
 

3
ν
 θξηηήξην ηζόηεηαο (Π - Π - Π) 

΢ρεδηάδνπκε δύν ηξίγσλα ΑΒΓ θαη 
Α΄Β΄Γ΄ πνπ λα έρνπλ θαη ηηο ηξεηο 
πιεπξέο ηνπο ίζεο 

(ΑΒ = Α΄Β΄, ΒΓ = Β΄Γ΄, ΑΓ = Α΄Γ΄). 

Αλ κεηαηνπίζνπκε θαηάιιεια ην 
ηξίγσλν ΑΒΓ, ηόηε απηό ηαπηίδεηαη  
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κε ην ηξίγσλν Α΄Β΄Γ΄, νπόηε ηα 
ηξίγσλα είλαη ίζα. Δπνκέλσο 

Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ ηηο πιεπξέο 
ηνπο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε είλαη 
ίζα. 
 
 
 
 
 
 
 

Γηα παξάδεηγκα, ηα ηξίγσλα ΑΒΓ 
θαη ΓΔΕ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο 
 
 
 
 
 
 
 

είλαη ίζα, αθνύ έρνπλ θαη ηηο ηξεηο 
πιεπξέο ηνπο ίζεο, ΑΒ = ΓΔ = 3 cm, 

Α 

Β 

Γ 

Β΄ 

Α΄ 

Γ΄ 

Γ 

Δ 

Ε 
Α 

Β 

Γ 
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ΑΓ = ΓΕ = 6 cm θαη ΒΓ = ΔΕ = 5 cm. 
Άξα ζα έρνπλ θαη ηα ππόινηπα αληί-
ζηνηρα ζηνηρεία ηνπο ίζα, δειαδή 

Α = Γ, Β = Δ θαη  Γ = Ε. 
 

Κξηηήξηα ηζόηεηαο νξζνγσλίσλ 
ηξηγώλσλ 
Σα πξνεγνύκελα θξηηήξηα ηζόηεηαο 
ηξηγώλσλ κπνξνύκε λα ηα εθαξκό-
ζνπκε θαη ζηα νξζνγώληα ηξίγσλα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
΢ην ζρήκα 1 ηα νξζνγώληα ηξίγσλα 
ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ είλαη ίζα, γηαηί 
έρνπλ ηηο θάζεηεο πιεπξέο ηνπο ίζεο 
κία πξνο κία θαη ηελ πεξηερόκελε  

Α 

B 

Γ Α΄ 

Β΄ 

Γ΄ 

΢σήμα 1 
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γσλία ηνπο ίζε, αθνύ απηή είλαη 
νξζή. 
 
 
 
 
 
 
 
 
΢ην ζρήκα 2 ηα νξζνγώληα ηξίγσλα 
ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ έρνπλ ηελ ππνηεί-
λνπζα θαη κηα θάζεηε πιεπξά ίζε 
θαη όπσο πξνθύπηεη από ην Ππζα-
γόξεην ζεώξεκα ζα έρνπλ θαη ηελ 
ηξίηε πιεπξά ηνπο ίζε. Άξα ηα ηξίγ-
σλα ζα είλαη ίζα, αθνύ έρνπλ θαη ηηο 
ηξεηο πιεπξέο ηνπο ίζεο κία πξνο 
κία. 
Οη δύν απηέο πεξηπηώζεηο ζπλνςί-
δνληαη ζην εμήο θξηηήξην ηζόηεηαο 
νξζνγσλίσλ ηξηγώλσλ.  

Α 

B 

Γ 

΢σήμα 2 

Α΄ 

Β΄ 

Γ΄ 
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Αλ δύν νξζνγώληα ηξίγσλα έρνπλ 
δύν αληίζηνηρεο πιεπξέο ηνπο ίζεο 
κία πξνο κία, ηόηε είλαη ίζα. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
΢ην ζρήκα 3 ηα νξζνγώληα ηξίγσλα 
είλαη ίζα, γηαηί έρνπλ κία πιεπξά 
ίζε θαη ηηο πξνζθείκελεο ζηελ  

΢σήμα 3 

΢σήμα 4 
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πιεπξά απηή γσλίεο ίζεο κία πξνο 
κία. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

΢ηα ζρήκαηα 4 θαη 5 ηα νξζνγώληα 
ηξίγσλα έρνπλ δύν γσλίεο ίζεο κία 
πξνο κία, νπόηε ζα έρνπλ θαη ηελ 
ηξίηε γσλία ηνπο ίζε, αθνύ ην 
άζξνηζκα ησλ γσληώλ ελόο ηξηγώ-

λνπ είλαη 180
ν
. Άξα είλαη ίζα γηαηί 

έρνπλ κία πιεπξά ίζε θαη ηηο πξν-
ζθείκελεο ζηελ πιεπξά απηή γσλίεο 
ίζεο κία πξνο κία. 
Ο ηξεηο απηέο πεξηπηώζεηο ζπλν-
ςίδνληαη ζην εμήο θξηηήξην ηζόηεηαο 
ησλ νξζνγσλίσλ ηξηγώλσλ. 

΢σήμα 5 
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Αλ δύν νξζνγώληα ηξίγσλα έρνπλ 
κία αληίζηνηρε πιεπξά ίζε θαη κία 
αληίζηνηρε νμεία γσλία ίζε, ηόηε 
είλαη ίζα. 
Από ηα πξνεγνύκελα θξηηήξηα 
ηζόηεηαο νξζνγσλίσλ ηξηγώλσλ 
δηαπηζηώλνπκε όηη:  

Δύν νξζνγώληα ηξίγσλα είλαη ίζα, 
όηαλ έρνπλ 
• δύν αληίζηνηρεο πιεπξέο ίζεο 
κία πξνο κία ή 
• κία αληίζηνηρε πιεπξά ίζε θαη 
κία αληίζηνηρε νμεία γσλία ίζε. 
 
 
ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑΣΑ - ΔΦΑΡΜΟΓΔ΢ 
 

 1  ΢ε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  

(ΑΒ = ΑΓ) θέξλνπκε ηε δηρνηόκν ΑΓ. 
α) Να ζπγθξηζνύλ ηα ηξίγσλα ΑΒΓ 
θαη ΑΓΓ. 
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β) Να απνδεηρζεί όηη Β = Γ θαη όηη ε 
δηρνηόκνο ΑΓ είλαη δηάκεζνο θαη 
ύςνο. 
 

Λύζε  
α) ΢πγθξίλνπκε ηα ηξί- 
γσλα ΑΒΓ, ΑΓΓ θαη  
παξαηεξνύκε όηη έρνπλ: 
 ΑΓ = ΑΓ, θνηλή  
πιεπξά 
 ΑΒ = ΑΓ από ηελ  
ππόζεζε 

 Α1 = Α2, αθνύ ΑΓ 

δηρνηόκνο ηεο γσλίαο Α. Άξα ηα 
ηξίγσλα είλαη ίζα, γηαηί έρνπλ δύν 
πιεπξέο ίζεο κία πξνο κία θαη ηελ 
πεξηερόκελε γσλία ηνπο ίζε. 

β) Δπεηδή ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΓ 
είλαη ίζα, ζα έρνπλ όια ηα αληίζηνη- 

ρα ζηνηρεία ηνπο ίζα, νπόηε Β = Γ,  

ΒΓ = ΓΓ θαη Γ1 = Γ2. 

Α 

Β Γ 

1 

1 

2 

2 
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Αθνύ είλαη Γ1 = Γ2 θαη Γ1 + Γ2 = 

180
ν
, ζα έρνπκε Γ1 = Γ2 = 90

ν
, 

νπόηε ε δηρνηόκνο ΑΓ είλαη θαη 
ύςνο. Ζ δηρνηόκνο ΑΓ είλαη θαη 
δηάκεζνο, αθνύ ΒΓ = ΓΓ. 
Απνδείμακε ινηπόλ όηη: 

Σε θάζε ηζνζθειέο ηξίγσλν: 
α) Οη γσλίεο ηεο βάζεο ηνπ είλαη 
ίζεο. 
β) Η δηρνηόκνο, ην ύςνο θαη ε 
δηάκεζνο πνπ θέξλνπκε από ηελ 
θνξπθή πξνο ηε βάζε ηνπ 
ζπκπίπηνπλ. 
 
 2   ΢ην ζρήκα ηεο επόκελεο ζειί- 

δαο είλαη Α = Γ = σ θαη ΑΓ = ΓΓ. Να 
απνδεηρζεί όηη ΑΒ = ΓΔ. 
 

Λύζε  
΢πγθξίλνπκε ηα ηξίγσλα ΑΒΓ, ΓΓΔ 
θαη παξαηεξνύκε όηη έρνπλ: 
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 ΑΓ = ΓΓ   από  
ηελ ππόζεζε 

 Α = Γ       
από ηελ  
ππόζεζε 

 Γ1 = Γ2    γηαηί είλαη θαηαθνξπθήλ 

γσλίεο 
Άξα ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΓΔ είλαη 
ίζα, γηαηί έρνπλ κηα πιεπξά ίζε θαη 
ηηο πξνζθείκελεο ζε απηή ηελ πιεπ-
ξά γσλίεο ίζεο κία πξνο κία. 
Αθνύ ηα ηξίγσλα είλαη ίζα, ζα έρνπλ 
θαη όια ηα ππόινηπα αληίζηνηρα 
ζηνηρεία ηνπο ίζα, νπόηε ΑΒ = ΓΔ. 
 
 

 3   Να απνδεηρζεί όηη θάζε ζεκείν 
ηεο κεζνθαζέηνπ ελόο επζύγξακκνπ 
ηκήκαηνο ηζαπέρεη από ηα άθξα 
ηνπ. 
 
 
 

σ 

σ 
1 2 

Α 

Β 
Γ 

Γ 

Δ 
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Λύζε  
Φέξνπκε ηε κεζνθάζεην  
ε ελόο επζύγξακκνπ  
ηκήκαηνο ΑΒ πνπ  
ην ηέκλεη ζην ζε- 
κείν Μ. Αλ ΢ είλαη  
ηπραίν ζεκείν  
ηεο κεζνθαζέηνπ,  
ζα απνδείμνπκε όηη ΢Α = ΢Β. 
΢πγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα ηξίγσλα 
ΑΜ΢, ΒΜ΢ θαη παξαηεξνύκε όηη 
έρνπλ: 
 ΢Μ = ΢Μ, θνηλή πιεπξά θαη 
 ΑΜ = ΜΒ,αθνύ ην Μ είλαη κέζνλ 
ηνπ ΑΒ.  
Άξα ηα νξζνγώληα απηά ηξίγσλα 
είλαη ίζα, γηαηί έρνπλ δύν αληίζηνη-
ρεο πιεπξέο ηνπο ίζεο κία πξνο κία. 
Αθνύ ηα ηξίγσλα είλαη ίζα, ζα 
έρνπλ θαη ηα ππόινηπα αληίζηνηρα 
ζηνηρεία ηνπο ίζα, νπόηε ΢Α = ΢Β. 

Α Β 
Μ 

΢ 
(ε) 
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Φαξαθηεξηζηηθή ηδηόηεηα ησλ 
ζεκείσλ ηεο κεζνθαζέηνπ ελόο 
επζύγξακκνπ ηκήκαηνο 

Από ην πξνεγνύκελν παξάδεηγκα 
ζπκπεξαίλνπκε ινηπόλ όηη: 

Κάζε ζεκείν ηεο κεζνθαζέηνπ 
ελόο επζύγξακκνπ ηκήκαηνο ηζα-
πέρεη από ηα άθξα ηνπ. 
Απνδεηθλύεηαη αθόκε όηη ηζρύεη θαη 
ην αληίζηξνθν, δειαδή 

Κάζε ζεκείν πνπ ηζαπέρεη από ηα 
άθξα ελόο επζύγξακκνπ ηκήκαηνο 
είλαη ζεκείν ηεο κεζνθαζέηνπ ηνπ 
επζύγξακκνπ ηκήκαηνο. 
 

 4   Να απνδεηρζεί όηη θάζε ζεκείν 
ηεο δηρνηόκνπ γσλίαο ηζαπέρεη από 
ηηο πιεπξέο ηεο. 
 

Λύζε  
Φέξλνπκε ηε δηρνηόκν Οz ηεο γσ- 

λίαο xOy θαη πάλσ ζ΄ απηήλ παίξ- 
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λνπκε έλα ηπραίν ζεκείν Α. Αλ ΑΒ, 
ΑΓ είλαη νη απνζηάζεηο ηνπ ζεκείνπ 
Α από ηηο πιεπξέο ηεο γσλίαο, ζα 
απνδείμνπκε όηη ΑΒ = ΑΓ.  
΢πγθξίλνπκε ηα νξζνγώληα  
ηξίγσλα ΟΑΒ, ΟΑΓ θαη 
παξαηεξνύκε όηη  
έρνπλ: 
 ΟΑ = ΟΑ θνηλή  
πιεπξά θαη 

 Ο1 = Ο2,  

αθνύ ε  
Oz είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο xOy. 
Άξα ηα νξζνγώληα απηά ηξίγσλα 
είλαη ίζα, γηαηί έρνπλ αληίζηνηρα κηα 
πιεπξά θαη κηα νμεία γσλία ίζε. 
Αθνύ ηα ηξίγσλα είλαη ίζα, ζα 
έρνπλ θαη ηα ππόινηπα αληίζηνηρα 
ζηνηρεία ηνπο ίζα, νπόηε ΑΒ = ΑΓ. 

Φαξαθηεξηζηηθή ηδηόηεηα ησλ ζε-
κείσλ ηεο δηρνηόκνπ κηαο γσλίαο 

Α 

B 

Γ 

Ο 
1 
2 

x 

y 

z 
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Από ην πξνεγνύκελν παξάδεηγκα 
ζπκπεξαίλνπκε ινηπόλ όηη: 

Κάζε ζεκείν ηεο δηρνηόκνπ κηαο 
γσλίαο ηζαπέρεη από ηηο πιεπξέο 
ηεο γσλίαο. 
Απνδεηθλύεηαη αθόκε όηη : 

Κάζε εζσηεξηθό ζεκείν κηαο γσ-
λίαο πνπ ηζαπέρεη από ηηο πιεπξέο 
είλαη ζεκείν ηεο δηρνηόκνπ ηεο. 
 
 

   ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢ ΚΑΣΑΝΟΖ΢Ζ΢ 
 

 1  Να εμεγήζεηε γηαηί είλαη ίζα ηα 
ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΔΓ ηνπ παξαθά-
ησ ζρήκαηνο θαη λα ζπκπιεξώζεηε 
ηηο ηζόηεηεο 

Β = .....,  

Γ = ......  θαη   
ΒΓ = ....... 

Α 

B Γ 

Δ Γ 
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 2  Να εμεγήζεηε γηαηί δελ είλαη ίζα 
ηα ηξίγσλα ηνπ παξαθάησ ζρήκα-
ηνο, αλ θαη έρνπλ δύν πιεπξέο ίζεο 
θαη κηα γσλία ίζε. 
 
 
 
 
 
 
 
 3  Να εμεγήζεηε γηαηί είλαη ίζα ηα 
ηξίγσλα ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο 
θαη λα ζπκπιεξώζεηε ηηο ηζόηεηεο 
ΑΒ = .....  θαη ΑΓ = ..... 
 
 
 
 
 
 

Α 

Β Γ 

45
ν
 

Δ Ε 

Γ 

45
ν
 

70
ν
 

80
ν
 

Α 

Β Γ 

70
ν
 

80
ν
 

Γ 

Δ Ε 
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 4  Να βξείηε ην δεύγνο ησλ ίζσλ 
ηξηγώλσλ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο. 
Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή 
ζαο. 
 
 
 
 
 
 
 5  Δίλαη ίζα ηα ηξίγσλα ηνπ παξα-
θάησ ζρήκαηνο; Να αηηηνινγήζεηε 
ηελ απάληεζή ζαο. 
 
 
 
 
 
 
 
 6  Να εμεγήζεηε γηαηί είλαη ίζα ηα 
ηξίγσλα ηνπ ζρήκαηνο ηεο επόκε- 

60
ν
 
45

ν
 

Α 

Β Γ 

60
ν
 

45
ν
 

Γ 

Δ Ε 
60

ν
 

75
ν
 

Κ 

Λ Μ 

Α 

Β Γ 

60
ν
 

70
ν
 50

ν
 

Γ 

Δ Ε 

60
ν
 

70
ν
 

50
ν
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λεο ζειίδαο θαη λα ζπκπιεξώζεηε 
ηηο ηζόηεηεο 

Α = ..... ,   Β = .....   θαη   Γ = ..... 
 
 
 
 
 
 

 
 7  Να ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάησ 
πξνηάζεηο κε (΢), αλ είλαη ζσζηέο ή 
κε (Λ), αλ είλαη ιαλζαζκέλεο: 

α) Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ ηηο γσλίεο 
ηνπο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε είλαη 
ίζα.  

β) Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ ηηο πιεπ-
ξέο ηνπο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε 
είλαη ίζα. 
γ) ΢ε δύν ηξίγσλα απέλαληη από  
ίζεο πιεπξέο βξίζθνληαη ίζεο γσ-
λίεο.  

Γ Δ 

Ε 

Α 

Β Γ 
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δ) ΢ε δύν ίζα ηξίγσλα απέλαληη 
από ίζεο γσλίεο βξίζθνληαη ίζεο 
πιεπξέο.     

ε) Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ δύν γσλί-
εο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε ζα έρνπλ 
θαη ηελ ηξίηε ηνπο γσλία ίζε.  

ζη)Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ δύν πιεπ-
ξέο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε ζα έρνπλ 
θαη ηελ ηξίηε ηνπο πιεπξά ίζε. 
 

 
 8  Δίλαη ίζα ηα νξζνγώληα ηξίγσλα 
ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο; Να 
αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
 
 
 
 
 
 
 Α 

Β 

Γ 

55
ν
 

35
ν
 

Γ 

Δ 

Ε 
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 9  Να βξείηε ην δεύγνο ησλ ίζσλ 
ηξηγώλσλ. Να αηηηνινγήζεηε ηελ 
απάληεζή ζαο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 10  Σα νξζνγώληα  
ηξίγσλα ηνπ πα- 
ξαθάησ ζρήκαηνο έρνπλ δύν 
πιεπξέο ίζεο. Να εμεγήζεηε γηαηί 
δελ είλαη ίζα. 
 
 
 
 

Α 

Γ 

Β 

50
ν
 40

ν
 

Γ Δ 

Ε 

40
ν
 

Κ 

Μ 

Λ 

Α 

Β 

Γ Γ 

Δ 

Ε 
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 11  Να αηηηνινγή- 
ζεηε γηαηί είλαη  
ίζα ηα νξζνγώ- 
ληα ηξίγσλα ΑΒΓ  
θαη ΑΓΓ. 
 
 
 

ΠΡΟΣΔΗΝΟΜΔΝΔ΢ Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – 
ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 

 

 1  ΢ην δηπιαλό ζρήκα  
είλαη ΑΒ = ΑΓ θαη  
ΑΓ = ΑΔ. Να απν- 
δείμεηε όηη ΒΓ = ΓΔ. 

 

 
 2  ΢ην ζρήκα ηεο επόκελεο ζειίδαο 
ε Οδ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο 

xOy. Αλ ΟΑ = ΟΒ θαη ΢ ηπραίν ζε-
κείν ηεο δηρνηόκνπ, λα απνδείμεηε 
όηη ΢Α = ΢Β. 

Α 

Β 

Γ 

Γ 

Α 
Β 

Γ 

Δ 

Γ 
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 3  ΢ηε βάζε ΒΓ ελόο ηζνζθεινύο 
ηξηγώλνπ ΑΒΓ λα πάξεηε ζεκεία Γ, 
Δ, ώζηε ΒΓ = ΓΔ. Να απνδείμεηε όηη 
ΑΓ = ΑΔ.  
 
 4  ΢ην δηπιαλό ζρήκα               
είλαη ΟΑ = ΟΓ θαη  
ΟΒ = ΟΓ. Να  
απνδείμεηε όηη  
ΒΓ = ΑΓ. 
 
 5  Κάζε πιεπξά ηνπ  
ηζνπιεύξνπ ηξηγώ- 
λνπ ΑΒΓ είλαη 8 cm.  
Αλ είλαη  

Α 

Β 

΢ 
Ο 

y 

x 

δ 

Α Β Ο 

Γ 

Γ y 

x 

Α 

B 
Γ 

Δ Ε 
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Α΢ = ΒΓ = ΓΔ = 3 cm, λα απνδείμεηε 
όηη ην ηξίγσλν ΓΔ΢ είλαη ηζόπιεπ-
ξν. 
 
 6  ΢ηηο πξνεθηάζεηο  
ησλ ίζσλ πιεπξώλ  
ΑΒ, ΑΓ ελόο ηζν- 
ζθεινύο ηξηγώ- 
λνπ ΑΒΓ λα πά- 
ξεηε αληηζηνί- 
ρσο ηκήκαηα  
ΒΓ = ΓΔ. Να απνδείμεηε όηη Γ = Δ. 
 
 7  ΢’ έλα ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ ε 
δηαγώληνο ΑΓ δηρνηνκεί ηηο γσλίεο 

Α θαη Γ. Να απνδείμεηε όηη ΑΒ = ΑΓ 
θαη ΒΓ = ΓΓ. 
 
 8  Να απνδείμεηε όηη νη απέλαληη 
πιεπξέο ελόο παξαιιεινγξάκκνπ 
είλαη ίζεο. 

Α 

Β Γ 

Γ Δ 
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 9  Σα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ ηνπ 
παξαθάησ ζρήκαηνο έρνπλ ηηο 
δηρνηόκνπο ΑΓ θαη Α΄Γ΄ ίζεο. Να 
απνδείμεηε όηη:  

α) ΑΒ = Α΄Β΄ 

β) ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ είλαη 
ίζα. 
 
 
  
 
 
 
 
 10  ΢ην δηπια- 
λό ζρήκα ην  
ζεκείν Α ηζα- 
πέρεη από ηα  
ζεκεία Β θαη Γ  
ελόο θύθινπ πνπ έρεη θέληξν ην 
ζεκείν Ο. Να απνδείμεηε όηη ηα 
ηξίγσλα ΟΑΒ θαη ΟΑΓ είλαη ίζα. 

70
ν
 

30
ν
 

Α 

Β Γ Γ 

70
ν
 

30
ν
 

Α΄ 

Β΄ Γ΄ Γ΄ 

Α 

Β 

Γ 

Ο 
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 11  Αλ Ο, Α είλαη ηα  
θέληξα ησλ θύθισλ  
ηνπ δηπιαλνύ ζρή- 
καηνο, λα απνδείμεηε  
όηη ε ΑΟ δηρνηνκεί ηε  

γσλία ΒΑΓ. 
 
 12  Σα ηζνζθειή ηξίγσ- 
λα ΑΒΓ θαη ΓΒΓ ηνπ  
δηπιαλνύ ζρήκαηνο  
έρνπλ θνηλή βάζε  
ΒΓ. Να απνδείμεηε  
όηη ε ΑΓ δηρνηνκεί  

ηηο γσλίεο Α θαη Γ. 
 
 13  ΢ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ ηνπ 
ζρήκαηνο ηεο επόκελεο ζειίδαο νη 
δηάκεζνη ΑΜ θαη Α΄Μ΄ είλαη ίζεο. Αλ 
ΑΒ = Α΄Β΄ θαη ΒΜ = Β΄Μ΄, ηόηε λα 
απνδείμεηε όηη:  

α) Β = Β΄. 

Α 

Β 

Γ 

Ο 

Α 

Β Γ 

Γ 
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β) ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ είλαη 
ίζα. 
 
 
 
 
 
 
 
 14  ΢ην ηζνζθειέο ηξί- 
γσλν ΑΒΓ ην ζεκείν Μ 
είλαη κέζν ηεο βάζεο  
ΒΓ. Αλ είλαη ΒΓ = ΓΔ, 
λα απνδείμεηε όηη: 
α) ην ηξίγσλν ΜΓΔ  
είλαη ηζνζθειέο 
β) ηα ηξίγσλα ΑΓΜ θαη ΑΔΜ είλαη 
ίζα. 
 
 15  ΢ε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ 

= ΑΓ) λα θέξεηε ΑΓ  ΑΒ θαη  

Α 

Β Μ Γ 

Α΄ 

Β΄ Μ΄ Γ΄ 

Α 

Β Γ 
Μ 

Γ Δ 
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ΑΔ  ΑΓ. Αλ είλαη  
ΑΓ = ΑΔ, λα απνδεί- 
μεηε όηη ΒΓ = ΓΔ. 
 
 
 
 16  ΢ε ηεηξάπιεπξν  

ΑΒΓΓ είλαη Β = Γ = 90
ν
 θαη ΑΒ = ΑΓ. 

Να απνδείμεηε όηη ΒΓ = ΓΓ θαη όηη ε 
ΑΓ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ΒΓ. 
 
 17  ΢ε νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ (Α 

= 90
ν
) λα θέξεηε ηε δηρνηόκν ΒΓ. Αλ 

ΓΔ  ΒΓ, λα απνδείμεηε όηη ΑΒ = 
ΒΔ. 
 
 18  Μηα επζεία (ε) δηέξρεηαη από ην 
κέζνλ Μ ελόο ηκήκαηνο ΑΒ. Να 
απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Β 
ηζαπέρνπλ από ηελ επζεία (ε). 

Α 

Β Γ 
Μ 

Γ Δ 
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 19  Σα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄  

έρνπλ Α = Α΄ θαη ΑΒ = Α΄Β΄. Αλ ηα 
ύςε ηνπο ΑΓ θαη Α΄Γ΄ είλαη ίζα, λα 
απνδείμεηε όηη: 

α) Β = Β΄  
β) ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη Α΄Β΄Γ΄ είλαη 
ίζα. 
 
 
 
 
 
 
 
 20  Αλ νη ρνξδέο ΑΒ,  
ΓΓ ελόο θύθινπ είλαη  
ίζεο, λα απνδείμεηε  
όηη θαη ηα απν- 
ζηήκαηά ηνπο  
ΟΜ, ΟΝ είλαη ίζα  
θαη αληηζηξόθσο. 

Α 

Β Γ Γ 

Α΄ 

Β΄ Γ΄ Γ΄ 

Α 

Β Μ 

Ο 

Ν 

Γ 

Γ 
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 21  ΢ην δηπιαλό  
ζρήκα ε ΑΒ είλαη  
δηάκεηξνο ηνπ  
θύθινπ. Αλ νη  
ρνξδέο ΑΓ θαη  
ΑΓ είλαη ίζεο, λα  
απνδείμεηε όηη θαη  
νη ρνξδέο ΒΓ θαη ΒΓ είλαη ίζεο. 
 

ΔΝΑ ΘΔΜΑ ΑΠΟ ΣΖΝ Η΢ΣΟΡΗΑ  
ΣΩΝ ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΩΝ 
 

Υπνινγηζκόο ηεο απόζηαζεο ελόο 
πινίνπ από ηε ζηεξηά 
Αν ένα πλοίο βπί- 
ζκεηαι ζηη θέζη Α  
ζηη θάλαζζα,  
εμείρ ζηεκόμαζηε  
ζηη θέζη Β ζηη  
ζηεπιά και θέλοςμε  
να ςπολογίζοςμε 
ηην απόζηαζη ΑΒ, ηόηε: 

Α Β 

Γ 

Γ 

Ο 

Α 

Β 
Γ Γ 

Δ 
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 Ξεθηλάκε από ην ζεκείν Β θαη 
πεξπαηώληαο πάλσ ζηελ παξαιία 
θάζεηα ζηελ ΑΒ δηαλύνπκε κηαλ 
απόζηαζε ΒΓ. ΢ην ζεκείν Γ βάδνπ-
κε έλα ζεκάδη, π.ρ. ζηεξεώλνπκε 
έλα ξαβδί θαη ζπλερίδνληαο πάλσ 
ζηελ ίδηα επζεία δηαλύνπκε ηελ 
απόζηαζε ΓΓ = ΒΓ. 
 
 ΢ην ζεκείν Γ αθνπ βάινπκε έλα 
ζεκάδη, π.ρ. κηα πέηξα, θάλνπκε 
ζηξνθή θαη πεξπαηώληαο θάζεηα 
ζηε ΒΓ ζηακαηάκε όηαλ βξεζνύκε 
ζ΄ έλα ζεκείν Δ, από ην νπνίν ηα 
ζεκεία Α θαη Γ θαίλνληαη λα είλαη 
πάλσ ζηελ ίδηα επζεία. 
 
Ζ δεηνύκελε απόζηαζε ΑΒ είλαη 
ίζε κε ηελ απόζηαζε ΓΔ ηελ νπνία 
κπνξνύκε λα κεηξήζνπκε, αθνύ 
είλαη πάλσ ζηε ζηεξηά. 
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Σε κέζνδν απηή, ιέγεηαη, όηη 
εθάξκνζε πξηλ από 2.500 ρξόληα 
πεξίπνπ ν Θαιήο ν Μηιήζηνο. 

 

Πώο ήηαλ ζίγνπξνο ν Θαιήο όηη  
ΑΒ = ΓΔ; Μπνξείηε λα ην απνδείμεηε; 
Βξείηε ηηο πέληε πξνηάζεηο πνπ 
απέδεημε ν Θαιήο θαη ζεκεηώζηε 
πνηα απ΄ απηέο ρξεζηκνπνίεζε γηα 
λα ππνινγίζεη ηελ απόζηαζε ηνπ 
πινίνπ από ηε ζηεξηά. 
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 1.2.  Λόγνο επζπγξάκκσλ 
ηκεκάησλ 

 Μαζαίλσ πόηε παξάιιε-
ιεο επζείεο νξίδνπλ ίζα 
ηκήκαηα ζε κηα επζεία πνπ 
ηηο ηέκλεη. 

 Μαζαίλσ λα δηαηξώ έλα 
επζύγξακκν ηκήκα ζε λ  
ίζα ηκήκαηα. 
 Μαζαίλσ ηη νλνκάδεηαη ιόγνο 
δύν επζπγξάκκσλ ηκεκάησλ θαη 
πώο ππνινγίδεηαη. 
 Μαζαίλσ πόηε δύν επζύγξακκα 
ηκήκαηα είλαη αλάινγα πξνο δύν 
άιια ηκήκαηα. 
 

ΓΡΑ΢ΣΖΡΗΟΣΖΣΑ 

1. Να ραξάμεηε κηα επζεία ε θάζεηε 
ζηηο γξακκέο ηνπ ηεηξαδίνπ ζαο θαη 
λα δηαπηζηώζεηε όηη ηξεηο δηαδνρη-
θέο γξακκέο ηνπ ηεηξαδίνπ νξίδνπλ  
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ζηελ επζεία ε ίζα επζύγξακκα 
ηκήκαηα. 
2. Αλ ραξάμεηε κηα άιιε επζεία ε΄ 
πνπ δελ είλαη θάζεηε ζηηο γξακκέο 
ηνπ ηεηξαδίνπ, ηόηε νη ηξεηο 
πξνεγνύκελεο δηαδνρηθέο γξακκέο 
νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα θαη ζηελ ε΄; 

 

Ίζα ηκήκαηα κεηαμύ παξαιιήισλ 
επζεηώλ 

Παίξλνπκε  

ηξεηο πα- 

ξάιιειεο  

επζείεο  

ε1, ε2, ε3  

πνπ ηέκλνπλ ηελ επζεία ε ζηα ζε-
κεία Α, Β, Γ αληηζηνίρσο, έηζη ώζηε 
ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΒ, ΒΓ λα 
είλαη ίζα κεηαμύ ηνπο. 

1 
2 

1 
2 

Α 

Β 
Γ 

Δ 

Α΄ 

Β΄ 

Γ΄ 

ε ε΄ 

ε1 

ε2 

ε3 
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Αλ κηα άιιε επζεία ε΄ ηέκλεη ηηο ε1, 

ε2, ε3 ζηα ζεκεία Α΄, Β΄, Γ΄ αληηζηνί-

ρσο, ηόηε ζα απνδείμνπκε όηη θαη ηα   
επζύγξακκα ηκήκαηα Α΄Β΄, Β΄Γ΄ 
είλαη ίζα κεηαμύ ηνπο. 
Πξάγκαηη, αλ θέξνπκε Α΄Γ // ε,  
Β΄Δ // ε θαη ζπγθξίλνπκε ηα ηξίγσλα 
Α΄Β΄Γ θαη Β΄Γ΄Δ παξαηεξνύκε όηη 
έρνπλ: 
 Α΄Γ = Β΄Δ    γηαηί Α΄Γ = ΑΒ,  
Β΄Δ = ΒΓ σο απέλαληη πιεπξέο ησλ 
παξαιιεινγξάκκσλ ΑΑ΄ΓΒ, ΒΒ΄ΔΓ 
αληηζηνίρσο θαη από ηελ ππόζεζε 
έρνπκε ΑΒ = ΒΓ. 

 Β2΄ = Γ2΄      γηαηί είλαη εληόο εθηόο 

θαη επί ηα απηά κέξε ησλ παξαιιή-

ισλ ε2, ε3 πνπ ηέκλνληαη από ηελ ε΄. 

 Α1΄ = Β1΄      γηαηί είλαη εληόο εθηόο 

θαη επί ηα απηά κέξε ησλ παξαιιή-
ισλ Α΄Γ, Β΄Δ πνπ ηέκλνληαη από 
ηελ ε΄.  
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Σα ηξίγσλα απηά είλαη ίζα, γηαηί 
έρνπλ κηα πιεπξά ίζε θαη ηηο 
πξνζθείκελεο ζηελ πιεπξά απηή 
γσλίεο ίζεο κία πξνο κία. Άξα, ζα 
έρνπλ θαη ηα ππόινηπα αληίζηνηρα 
ζηνηρεία ηνπο ίζα, νπόηε Α΄Β΄ =  
= Β΄Γ΄. Απνδείμακε, ινηπόλ, όηη: 
 

Αλ παξάιιειεο επζείεο νξίδνπλ ίζα 
ηκήκαηα ζε κηα επζεία, ηόηε ζα νξί-
δνπλ ίζα ηκήκαηα θαη ζε νπνηαδή-
πνηε άιιε επζεία πνπ ηηο ηέκλεη. 
 

Γηα παξάδεηγκα,  
ζ΄ έλα ηξαπέδην 
ΑΒΓΓ (ΑΒ // ΓΓ) 
αλ από ην κέζν  
Μ ηεο ΑΓ θέξνπκε επζεία ΜΝ παξά-
ιιειε πξνο ηηο βάζεηο ηνπ, ηόηε νη 
παξάιιειεο ΑΒ, ΜΝ, ΓΓ, αθνύ 
νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα ζηελ ΑΓ, ζα 
νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα θαη ζηελ ΒΓ. 
Άξα ΒΝ = ΝΓ. 

Α Β 

Μ Ν 

Γ Γ 
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Οκνίσο, ζ΄ έλα ηξίγσ- 
λν ΑΒΓ, αλ από ηελ  
θνξπθή Α θέξνπκε  
επζεία ε // ΒΓ θαη  
από ην κέζν Μ ηεο  
ΑΒ θέξνπκε ΜΝ // ΒΓ, ηόηε νη παξά-
ιιειεο ε, ΜΝ, ΒΓ αθνύ νξίδνπλ ίζα 
ηκήκαηα ζηελ ΑΒ, ζα νξίδνπλ ίζα 
ηκήκαηα θαη ζηελ ΑΓ. Άξα ΑΝ = ΝΓ. 
Απνδείμακε, ινηπόλ, όηη: 
 

Αλ από ην κέζν κηαο πιεπξάο ελόο 
ηξηγώλνπ θέξνπκε επζεία παξάιιε-
ιε πξνο κία άιιε πιεπξά ηνπ, ηόηε 
απηή δηέξρεηαη από ην κέζν ηεο 
ηξίηεο πιεπξάο ηνπ. 

 

Δηαίξεζε επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο 
ζε λ ίζα ηκήκαηα 
Αλ πάξνπκε έλα επζύγξακκν ηκήκα 
ΑΒ = 5 cm θαη ζέινπκε λα ην δηαηξέ-
ζνπκε ζε ηξία ίζα ηκήκαηα, ηόηε ην  

Α 

Β Γ 

Μ Ν 

(ε) 
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κήθνο θάζε ηκήκαηνο ζα είλαη 1,66... 
cm, νπόηε θαζέλα από απηά δελ 
πξνζδηνξίδεηαη κε αθξίβεηα. 
Μπνξνύκε  
όκσο λα  
δηαηξέζνπκε  
ην επζύγξακκν  
ηκήκα ΑΒ ζε ηξία ίζα  
ηκήκαηα κε αθξίβεηα, αλ 
εξγαζηνύκε κε ηε βνήζεηα θαλόλα 
θαη δηαβήηε σο εμήο: 
Από ην ζεκείν Α θέξνπκε κηα 
ηπραία εκηεπζεία Αx θαη πάλσ ζ΄ 
απηήλ παίξλνπκε κε ην δηαβήηε ηξία 
δηαδνρηθά ίζα επζύγξακκα ηκήκαηα 
ΑΔ, ΔΕ, ΕΖ. Δλώλνπκε ηα ζεκεία Β, 
Ζ θαη από ηα ζεκεία Ε, Δ, Α θέξλνπ-
κε ΕΓ, ΔΓ, Αy παξάιιειεο πξνο ηε 
ΒΖ. Οη παξάιιειεο απηέο νξίδνπλ 
ζηελ Αx ίζα ηκήκαηα, νπόηε ζα 
νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα θαη ζηελ ΑΒ. 
Άξα έρνπκε ΑΓ = ΓΓ = ΓΒ. 

Α 
Β Γ Γ 

Δ 

Ε 

Ζ x 

y 
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Με ηνλ ίδην ηξόπν κπνξνύκε λα 
δηαηξέζνπκε ην επζύγξακκν ΑΒ ζε 
4, 5, 6, ..., λ ίζα ηκήκαηα. 
 

H έλλνηα ηνπ ιόγνπ δύν επζπ-
γξάκκσλ ηκεκάησλ 
 Αλ έρνπκε έλα επζύγξακκν ηκήκα 
ΑΒ θαη ζε κηα επζεία ε πάξνπκε ηέζ-
ζεξα δηαδνρηθά επζύγξακκα ηκήκα-
ηα πνπ ην θαζέλα είλαη ίζν κε ΑΒ, 
ηόηε θαηαζθεπάδνπκε ην επζύγξακ-
κν ηκήκα ΓΓ, γηα ην νπνίν ιέκε όηη 
είλαη ίζν κε 4  ΑΒ θαη γξάθνπκε  
ΓΓ = 4  ΑΒ. 
Ζ ηζόηεηα απηή γξάθεηαη θαη σο 

εμήο:        = 4. 
 
΢ηελ πεξί- 
πησζε  

απηή ιέκε όηη ν ιόγνο ηνπ επζύ-
γξακκνπ ηκήκαηνο ΓΓ πξνο ην  

 ΓΓ. 
ΑΒ 
 
 

4  ΑΒ 

Α Β 

Γ Γ 
(ε) 
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επζύγξακκν ηκήκα ΑΒ είλαη ν 
αξηζκόο 4. 
 Αλ δηαηξέζνπκε έλα επζύγξακκν 
ηκήκα ΑΒ ζε ηξία ίζα επζύγξακκα 
ηκήκαηα ΑΓ, ΓΓ, ΓΒ, ηόηε ιέκε όηη  

ην ηκήκα ΑΓ είλαη ίζν κε       ΑΒ θαη 
γξάθνπκε: 
 

ΑΓ =       ΑΒ  ή 
 

        =       . 
 

Λέκε αθόκε όηη: 
 

ΑΓ =       ΑΒ  ή           =  
 

Γειαδή ν ιόγνο ηνπ επζπγξάκκνπ 
ηκήκαηνο ΑΓ πξνο ην επζύγξακκν  

ηκήκα ΑΒ είλαη      , ελώ ν ιόγνο ηνπ  

επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΑΓ πξνο ην  

επζύγξακκν ηκήκα ΑΒ είλαη      .  

΢πκπεξαίλνπκε, ινηπόλ, όηη: 

 1. 
3 

 
 Α Β Γ Γ  1. 

3 
 
 

 ΑΓ. 
ΑΒ 
 
 

 1. 
3 

 
 

 1. 
3 

 
 

 2. 
3 

 
 

 ΑΓ. 
ΑΒ 
 
 

 2. 
3 

 
 

 2. 
3 
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Ο ιόγνο ελόο επζύγξακκνπ ηκήκα-
ηνο ΓΓ πξνο ην επζύγξακκν ηκήκα  

ΑΒ ζπκβνιίδεηαη          θαη είλαη ν  

αξηζκόο ι, γηα ηνλ νπνίν ηζρύεη  
ΓΓ = ι  ΑΒ. 

 Αλ πάξνπκε ηα επζύγξακκα ηκή-
καηα ΑΒ = 3 cm θαη ΓΓ = 6 cm, ηόηε 
κπνξνύκε λα δηαπηζηώζνπκε όηη ν 
ιόγνο ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο 
ΑΒ πξνο ην επζύγξακκν ηκήκα ΓΓ  

είλαη       , δειαδή είλαη ίζνο κε ην  

ιόγν ησλ κεθώλ ηνπο             =      .  

 
 
 

Γενικά 

Ο ιόγνο δύν επζπγξάκκσλ ηκεκά-
ησλ είλαη ίζνο κε ην ιόγν ησλ κε-
θώλ ηνπο, εθόζνλ έρνπλ κεηξεζεί 
κε ηελ ίδηα κνλάδα κέηξεζεο. 

 ΓΓ. 
ΑΒ 
 
 

 1. 
2 

 
 

 3 cm. 
6 cm 

 
 

 1. 
2 

 
 

Α B 
3 cm 

Γ Γ 6 cm 
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Γηα παξάδεηγκα, αλ έρνπκε ΓΔ = 
120 cm θαη ZH = 1,5 m, ηόηε 
 

         =                =                =            
 
Παξαηεξνύκε, ινηπόλ, όηη ν ιόγνο 
δύν επζπγξάκκσλ ηκεκάησλ είλαη 
έλαο αξηζκόο πνπ εθθξάδεη ηε ζρέ-
ζε πνπ ζπλδέεη ηα κήθε ηνπο. 
Αλ γλσξίδνπκε ινηπόλ ην ιόγν δύν  

επζπγξάκκσλ ηκεκάησλ π.ρ.          =  

= 2, απηό ζεκαίλεη όηη ην κήθνο ηνπ 
ΑΒ είλαη δηπιάζην από ην κήθνο ηνπ 
ΓΓ, αιιά δε γλσξίδνπκε ην κήθνο 
θάζε ηκήκαηνο, αθνύ είλαη δπλαηό 
λα είλαη ΑΒ = 80 cm θαη ΓΓ = 40 cm 
ή ΑΒ = 18 cm θαη ΓΓ = 9 cm θ.η.ι. 
 

Αλάινγα επζύγξακκα ηκήκαηα 
Αλ πάξνπκε ηα επζύγξακκα ηκήκα-
ηα ΑΒ = 9 cm θαη ΓΓ = 3 cm, ηόηε ν 
ιόγνο ηνπ ΑΒ πξνο ην ΓΓ είλαη  

 ΓΔ. 
ΕΖ 

 
 

 120 cm. 
1,5 m  

 
 

 120 cm. 
150 cm  
 
 

 4. 
5 

 
 

 AΒ. 
ΓΓ 
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         = 3. Οκνίσο, αλ πάξνπκε ηα 

επζύγξακκα ηκήκαηα ΔΕ = 6 cm θαη 
ΖΘ = 2 cm, ηόηε ν ιόγνο ηνπ ΔΕ  

πξνο ην ΖΘ είλαη         = 3. 

Παξαηεξνύκε, ινηπόλ, όηη  

         =         = 3, δειαδή ν ιόγνο ηνπ 

ΑΒ πξνο ην ΓΓ είλαη ίζνο κε ην ιόγν 
ηνπ ΔΕ πξνο ην ΖΘ. ΢ηελ πεξίπησ-
ζε απηή ιέκε όηη ηα επζύγξακκα 

ηκήκαηα ΑΒ, ΔΕ είλαη αλάινγα πξνο 
ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΓΓ, ΖΘ. 
 

Γενικά 

Σα επζύγξακκα ηκήκαηα α, γ είλαη 
αλάινγα πξνο ηα επζύγξακκα ηκή- 

καηα β, δ, όηαλ ηζρύεη       =  
 

Α B 
9 cm 

Γ Γ 
6 cm 

Δ Ε Ζ Θ 
3 cm 

2 cm 
 AB. 
ΓΓ 

 
 

 ΔΕ. 
ΖΘ 
 
  AB. 

ΓΓ 
 
 

 ΔΕ. 
ΖΘ 
 
 

 α. 
β 

 
 

 γ. 
δ 
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Ζ ηζόηεηα      =      νλνκάδεηαη αλα- 

ινγία κε όξνπο ηα επζύγξακκα 
ηκήκαηα α, β, γ, δ. 

Σα επζύγξακκα ηκήκαηα α, δ νλν-

κάδνληαη άθξνη όξνη, ελώ ηα επζύ-

γξακκα ηκήκαηα β, γ νλνκάδνληαη 

κέζνη όξνη ηεο αλαινγίαο. 
΢ε κηα αλαινγία κε όξνπο ηα επζύ-
γξακκα ηκήκαηα α, β, γ, δ ρξεζηκν-
πνηνύκε ηηο γλσζηέο ηδηόηεηεο ησλ 
αλαινγηώλ πνπ ηζρύνπλ θαη ζηνπο 
αξηζκνύο. ΢ηελ πεξίπησζε απηή σο 
α, β, γ, δ ζεσξνύκε ηα κήθε ησλ 
επζπγξάκκσλ ηκεκάησλ. 
 
Οη ζεκαληηθόηεξεο ηδηόηεηεο ησλ 
αλαινγηώλ είλαη: 
 ΢ε θάζε αλαινγία ην γηλόκελν ησλ 
άθξσλ όξσλ είλαη ίζν κε ην γηλό-
κελν ησλ κέζσλ όξσλ. 

 α. 
β 

 
 

 γ. 
δ 
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 ΢ε θάζε αλαινγία κπνξνύκε λα 
ελαιιάμνπκε ηνπο κέζνπο ή ηνπο 
άθξνπο όξνπο θαη λα πξνθύςεη 
πάιη αλαινγία. 
 
 
 
 

 Λόγνη ίζνη κεηαμύ ηνπο είλαη θαη 
ίζνη κε ην ιόγν πνπ έρεη αξηζκεηή 
ην άζξνηζκα ησλ αξηζκεηώλ θαη 
παξνλνκαζηή ην άζξνηζκα ησλ 
παξνλνκαζηώλ. 
 
 
 
 
 

 

Αλ       =       ηόηε αδ = βγ 
 

 α. 
β 

 
 

 γ. 
δ 
 
 

 

Αλ       =      ηόηε      =      ή       =  
 

 α. 
β 

 
 

 γ. 
δ 
 
 

 α. 
γ 

 
 

 β. 
δ 

 
 

 δ. 
β 

 
 

 γ. 
α 
 
 

 

Αλ       =      ηόηε      =      =         
 

 α. 
β 

 
 

 γ. 
δ 
 
 

 α. 
β 

 
 

 γ. 
δ 
 
 

 α + γ. 
β + δ 
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ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑΣΑ - ΔΦΑΡΜΟΓΔ΢ 
 

 1   ΢ε ηεηξαγσλη- 
ζκέλν ραξηί έρνπκε  
ραξάμεη ην επζύ- 
γξακκν ηκήκα ΑΒ. 
α) Να ζπγθξηζνύλ ηα  
ηκήκαηα ΑΓ, ΓΓ θαη ΓΒ. 
β) Να βξεζνύλ νη ιόγνη        ,       , 
 

 

Λύζε  

α) Οη παξάιιειεο επζείεο ε1, ε2, ε3, 

ε4 νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα ζηελ επζεία 

δ1, νπόηε ζα νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα 

θαη ζηελ ΑΒ.  Άξα ΑΓ = ΓΓ = ΓΒ. 

β) Αθνύ ηα επζύγξακκα ηκήκαηα 
ΑΓ, ΓΓ, ΓΒ είλαη ίζα, έρνπκε: 
 

       =     ,         =      ,          =      = 1 
 

 

Α 
Γ 

Γ Β 

ε1 ε2 ε3 ε4 

δ1 

δ2 

δ3 

 ΑΓ. 
ΑΒ 
 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΒΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΑΒ 
 
 

 1. 
3 

 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 3. 
2 

 
 

 ΑΓ. 
ΒΓ 

 
 

 2. 
2 

 
 

67 / 202 



 

 2   ΢ε Αλ Γ είλαη ην κέζν  
ηεο πιεπξάο ΑΒ ηξηγώ- 
λνπ ΑΒΓ, ΓΔ // ΒΓ θαη  
ΔΕ // ΑΒ, λα απνδεη- 
ρηεί όηη: 
α) Ε ην κέζνλ ηεο πιεπξάο ΒΓ 

β) ΓΔ = 
 

 

Λύζε  

α) ΢ην ηξίγσλν ΑΒΓ έρνπκε Γ κέζν 
ΑΒ θαη ΓΔ // ΒΓ, νπόηε Δ κέζν ηεο 
ΑΓ. Δπεηδή Δ ην κέζν ηεο ΑΓ θαη ΔΕ 
// ΑΒ, έρνπκε Ε κέζν ΒΓ. 

β) Σν ηεηξάπιεπξν ΓΔΕΒ είλαη πα-
ξαιιειόγξακκν, αθνύ έρεη ηηο απέ-
λαληη πιεπξέο ηνπ παξάιιειεο, άξα 

ΓΔ = ΒΕ. ΋κσο ΒΕ =        , νπόηε θαη  

ΓΔ =        . 

Άκεζα ινηπόλ πξνθύπηεη όηη: 

 ΒΓ. 
2 

 
 

 ΒΓ. 
2 

 
 

 ΒΓ. 
2 

 
 

Α 

Β Γ 

Γ Δ 

Ε 
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Σν επζύγξακκν ηκήκα πνπ ζπλδέεη 
ηα κέζα δύν πιεπξώλ ηξηγώλνπ 
είλαη παξάιιειν πξνο ηελ ηξίηε 
πιεπξά θαη ίζν κε ην κηζό ηεο. 
 

 3   Αλ ΑΓ δηάκεζνο νξζνγσλίνπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ (Α = 90
ν
)  

θαη ΓΔ // ΑΒ, λα απνδεη- 
ρηεί όηη: 
α) Δ κέζν ηεο πιεπξάο  
ΑΓ 
β) ΑΓ = 
 

 

Λύζε  

α) ΢ην ηξίγσλν ΑΒΓ έρνπκε Γ κέζν 
ηεο ΒΓ θαη ΓΔ // ΑΒ, νπόηε Δ κέζν 
ηεο ΑΓ. 

β) Δπεηδή ΓΔ // ΑΒ θαη ΑΒ   ΑΓ, ζα 

είλαη ΓΔ   ΑΓ. Άξα, ΓΔ κεζνθάζε-
ηνο ηνπ ΑΓ θαη από ηε ραξαθηεξη-
ζηηθή ηδηόηεηα ηεο κεζνθαζέηνπ  

Α Β 

Γ 

Γ Δ 

 ΒΓ. 
2 

 
 

69 / 202 



έρνπκε ΑΓ = ΓΓ. ΋κσο ΓΓ =        ,  

νπόηε θαη ΑΓ =         . Απνδείμακε  

ινηπόλ όηη: 

Ζ δηάκεζνο πνπ αληηζηνηρεί ζηελ 
ππνηείλνπζα νξζνγσλίνπ ηξηγώλνπ 
είλαη ίζε κε ην κηζό ηεο ππνηείλνπ-
ζαο. 
 

 4   Αλ Α, Β, Γ, Γ είλαη δηαδνρηθά 
ζεκεία κηαο επζείαο ε ηέηνηα ώζηε 
ΑΒ = 2 cm, ΒΓ = 4 cm θαη ΓΓ = 3 cm, 
λα απνδεηρζεί όηη ηα επζύγξακκα 
ηκήκαηα ΑΒ, ΓΓ είλαη αλάινγα 
πξνο ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΒΓ, 
ΑΓ. 
 

 

 

Λύζε  

α) Δίλαη         =            =      θαη 

 ΒΓ. 
2 

 
 

 ΒΓ. 
2 

 
 

Α Β Γ Γ 

ε 2 cm 4 cm 3 cm 

 ΑΒ. 
ΒΓ 

 
 

 2 cm. 
4 cm 

 
 

 1. 
2 
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         =            =      .   
 
Άξα έρνπκε:          =          πνπ ζε- 

καίλεη όηη ηα επζύγξακκα ηκήκαηα 
ΑΒ, ΓΓ είλαη αλάινγα πξνο ηα 
επζύγξακκα ηκήκαηα ΒΓ, ΑΓ. 
 
   ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢ ΚΑΣΑΝΟΖ΢Ζ΢ 
 

 1  ΢ην δηπιαλό  
ζρήκα είλαη  
ε1 // ε2 // ε3. Να  
ππνινγίζεηε  
ην x. 

 
 2  Αλ 
Β΄Β // ΓΓ΄ //  
// ΓΓ΄ θαη ε  
δηάκεηξνο ΓΓ ηνπ  
δεύηεξνπ εκηθπθιίνπ  

 ΓΓ. 
ΑΓ 
 
 

 3 cm. 
6 cm 

 
 

 1. 
2 

 
 

 ΑΒ. 
ΒΓ 

 
 

 ΓΓ. 
ΑΓ 
 
 

4 

4 

5 

x 
ε2 

ε3 

ε1 

ε ε΄ 

Α B 
Γ Γ 

Γ΄ 

Γ΄ 

Β΄ x 
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είλαη 4 cm, ηόηε λα βξείηε ην κήθνο 
ηνπ επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΑΒ. 
 
 3  ΢ην ηξαπέδην  
ΑΒΓΓ ηνπ δη- 
πιαλνύ ζρήκα- 
ηνο είλαη ε ΔΕ  
παξάιιειε πξνο ηηο βάζεηο ηνπ; Να 
αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
 
 4  Να ζπκπιεξώζεηε ηηο ηζόηεηεο: 
 
 

 

α)         = ––––            β)        = –––– 
 
γ)         = ––––            δ)        = –––– 
 
 

 5  Αλ ΑΒ = ΒΓ = ΓΓ = ΓΔ λα 
ζπκπιεξώζεηε ηηο ηζόηεηεο: 
 

 

Α Β 

Δ Ε 

Γ Γ 

4 

4 

5 

6 

Α Β Γ 4 cm 12 cm 

 ΑΒ. 
ΒΓ 

 
 

 ΒΓ. 
ΑΒ 
 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 ΒΓ. 
ΑΓ 

 
 

Α Β Γ Γ Δ 
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α)         = ––––             β)        = –––– 
 

 

γ)         = ––––             δ)        = –––– 
 
 

ε)         = ––––            

 
 6  Να ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάησ 
πξνηάζεηο κε (΢), αλ είλαη ζσζηέο ή 
κε (Λ), αλ είλαη ιαλζαζκέλεο. 
α) Αλ ΑΒ = 8 cm θαη ΓΓ = 12 cm,  

ηόηε         =     . 
 

β) Αλ         =     , ηόηε ΑΒ = 2 θαη ΓΓ = 
= 3. 

γ) Ο ιόγνο δύν πιεπξώλ ηεηξαγώ-
λνπ είλαη ίζνο κε 1. 

δ) Αλ        =      , ηόηε ην επζύγξακκν 

ηκήκα ΑΒ είλαη κηθξόηεξν από ην 
ΓΓ. 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 ΒΓ. 
ΒΔ 

 
 

 ΑΓ. 
ΑΔ 
 
 

 ΑΔ. 
ΒΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΔ 

 
 

 ΑΒ. 
ΓΓ 

 
 

 2. 
3 

 
 

 ΑΒ. 
ΓΓ 

 
 

 2. 
3 

 
 

 ΑΒ. 
ΓΓ 

 
 

 2. 
5 
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ε) Ο ιόγνο ηεο αθηίλαο ελόο θύθινπ 
πξνο ηε δηάκεηξν ηνπ είλαη 2. 

ζη) Αλ Μ είλαη ην κέζν ηνπ επζύ-
γξακκνπ ηκήκαηνο ΑΒ, ηόηε 

         =     . 
 

δ) Ο ιόγνο κηαο πιεπξάο ηζόπιεπ-
ξνπ ηξηγώλνπ πξνο ηελ πεξίκεηξν  

ηνπ είλαη       . 
 
 7  Βιέπνληαο ηελ αλαινγία  

         =      ε Μαξία ηζρπξίζηεθε όηη 

ΑΒ = 1 θαη ΓΓ = 4, ελώ ε Διέλε 
ηζρπξίζηεθε όηη ην ΓΓ είλαη ηεηξα-
πιάζην ηνπ ΑΒ. Πνηα από ηηο δύν 
έρεη δίθην; 

 ΑΜ. 
ΑΒ 

 
 

 1. 
2 

 
 

 1. 
3 

 
 

 ΑΒ. 
ΓΓ 

 
 

 1. 
4 
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ΠΡΟΣΔΗΝΟΜΔΝΔ΢ Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – 
ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 

 

 1  ΢ην δηπιαλό  
ζρήκα είλαη  
ΑΒ // ΓΔ // ΖΘ  
θαη  
ΒΓ // ΔΕ // ΘΗ. 
Αλ ΑΓ = ΓΖ, λα ππν- 
ινγίζεηε ην x θαη ην y. 
 

 2  α) Με θαλόλα θαη δηαβήηε λα 
δηαηξέζεηε έλα επζύγξακκν ηκήκα 
ΑΒ = 7 cm ζε πέληε ίζα επζύγξακ-
κα ηκήκαηα θαη πάλσ ζε κηα επζεία 
ε λα ζρεδηάζεηε ηα δηαδνρηθά επζύ- 

γξακκα ηκήκαηα ΓΓ =      ΑΒ,  

ΓΕ =      ΑΒ, ΕΖ =     ΑΒ. 

β) Να ππνινγίζεηε ηνπο ιόγνπο: 

i)         ii)         iii)          iv)         v) 

Α 
Β 

Γ 

Γ 

Δ 

Ε 

Ζ 

Θ 

Η 
x 

3 
y 

4 

 2. 
5 

 
 

 4. 
5 

 
 

 6. 
5 

 
  ΓΓ. 

ΑΒ 
 
 

 ΓΕ. 
ΓΓ 

 
 

 ΑΒ. 
ΕΖ 

 
 

 ΕΖ. 
ΓΕ 

 
 

 ΓΓ. 
ΕΖ 
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 3  ΢ην νξζνγώλην 
ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ 
δηπιαλνύ ζρήκα- 
ηνο λα βξείηε  
ηνπο ιόγνπο: 

α)              β)             γ) 
 
 

 4  ΢ε νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ (Α = 

90
ν
) είλαη ΑΒ = 6 cm θαη ΒΓ = 10 cm. 

Να ππνινγίζεηε ηνπο ιόγνπο: 

α)              β)             γ) 
 

 
 5  Να ζρεδηάζεηε έλα ηζόπιεπξν 
ηξίγσλν κε πιεπξά 4 cm. Να ππν-
ινγίζεηε ην ιόγν ηνπ ύςνπο ηνπ 
πξνο ηελ πιεπξά ηνπ. 
 
 6  Από ην κέζν Μ ηεο δηαγσλίνπ 
ΑΓ ελόο παξαιιεινγξάκκνπ ΑΒΓΓ, 

Α Β 

Γ 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 ΒΓ. 
ΑΒ 
 
 

 ΑΓ. 
ΒΓ 

 
 

 ΑΒ. 
ΒΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΒΓ 

 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 
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λα θέξεηε ΔΕ // ΑΓ. Να απνδείμεηε 
όηη: 
α) Σα ζεκεία Δ, Ε  
είλαη κέζα ησλ  
πιεπξώλ ΑΒ, ΓΓ 
αληηζηνίρσο.  
β) Σα ηκήκαηα  
ΑΒ, ΑΓ είλαη αλάινγα πξνο ηα 
ηκήκαηα ΑΔ, ΑΜ. 
 
 7  ΢ε ηεηξάπιεπξν  

ΑΒΓΓ είλαη Β = Γ = 90
ν
.  

Αλ Μ είλαη ην κέζνλ  
ηεο δηαγσλίνπ ΑΓ,  
λα απνδείμεηε όηη  
ΒΜ = ΜΓ. 
 
 8  Έλα αγξόθηεκα έρεη ην ζρήκα 
ελόο ηξαπεδίνπ ΑΒΓΓ. Ο ηδηνθηήηεο 
ηνπ ζέιεη λα κεηξήζεη ηελ πεξίκεηξν 
ηνπ, πξνθεηκέλνπ λα ην πεξηθξάμεη 
αιιά ηε ΒΓ δελ κπνξεί λα ηε κεηξή- 

Α Δ Β 

Γ Ε Γ 

Μ 

Α 

Β 

Γ 

Γ 

Μ 
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ζεη γηαηί παξεκβάιιεηαη έλαο λεξό-
ιαθθνο πνπ ζρεκαηίζηεθε από ηελ 
ηειεπηαία βξνρόπησζε, όπσο θαί-
λεηαη ζην ζρήκα. Πώο ζα κπνξνύζε 
λα ηελ ππνινγίζεη; 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

πνηάκη λεξόιαθθνο 
Α Β 

Γ Γ 
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 1.3.  Θεώξεκα ηνπ Θαιή 

 Μαζαίλσ ην ζεώξεκα 
ηνπ Θαιή θαη πώο λα ην 
ρξεζηκνπνηώ γηα ηνλ ππν-
ινγηζκό ηνπ κήθνπο 

ελόο επζπγξάκκνπ ηκήκα- 
ηνο θαη ηνπ ιόγνπ δύν  
ηκεκάησλ. 
 

ΓΡΑ΢ΣΖΡΗΟΣΖΣΑ 

1. Να ραξάμεηε κηα επζεία ε θάζεηε 
ζηηο γξακκέο ηνπ ηεηξαδίνπ ζαο θαη 
λα επηιέμεηε ηξεηο γξακκέο ηνπ ηε-
ηξαδίνπ πνπ λα νξίδνπλ ζηελ ε δύν 
επζύγξακκα ηκήκαηα, έηζη ώζηε ην 
έλα από απηά λα είλαη δηπιάζην ηνπ 
άιινπ. 
2. Αλ ραξάμεηε κηα άιιε επζεία ε΄ 
πνπ δελ είλαη θάζεηε ζηηο γξακκέο 
ηνπ ηεηξαδίνπ, ηόηε νη ηξεηο γξακκέο 
πνπ επηιέμαηε πξνεγνπκέλσο νξί- 
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δνπλ θαη ζηελ ε΄ δύν επζύγξακκα 
ηκήκαηα, πνπ ην έλα είλαη δηπιάζην 
ηνπ άιινπ; 
 

Παίξλνπκε ηξεηο  
παξάιιειεο  

επζείεο ε1, ε2,  

ε3 πνπ ηέ- 

κλνπλ ηελ  
επζεία ε ζηα  
ζεκεία Α, Β, Γ αληηζηνίρσο, έηζη 
ώζηε ΑΒ = 2  ΒΓ.  

Αλ κηα άιιε επζεία ε΄ ηέκλεη ηηο ε1, 

ε2, ε3 ζηα ζεκεία Α΄, Β΄, Γ΄ αληηζηνί-

ρσο, ηόηε ζα απνδείμνπκε όηη θαη 
γηα ηα επζύγξακκα ηκήκαηα Α΄Β΄, 
Β΄Γ΄ ηζρύεη κηα αλάινγε ζρέζε. 
Γειαδή Α΄Β΄ = 2  Β΄Γ΄.  
Πξάγκαηη, αλ από ην κέζν Μ ηνπ ΑΒ 
θέξνπκε ηελ επζεία δ παξάιιειε 

πξνο ηηο επζείεο ε1, ε2, ε3, ηόηε νη  

Α 

ε2 

ε3 

ε1 

ε ε΄ 

δ 
Μ 

Β 

Γ 

Α΄ 

Μ΄ 

Β΄ 

Γ΄ 
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παξάιιειεο επζείεο ε1, δ, ε2, ε3 

νξίδνπλ ζηελ επζεία ε ίζα ηκήκαηα, 
νπόηε ζα νξίδνπλ ίζα ηκήκαηα θαη 
ζηελ επζεία ε΄. Γειαδή ηζρύεη  
Α΄Μ΄ = Μ΄Β΄ = Β΄Γ΄ θαη επνκέλσο 
Α΄Β΄ = 2  Β΄Γ΄. 
Παξαηεξνύκε ινηπόλ όηη, αλ ΑΒ =  
= 2  ΒΓ ζα ηζρύεη θαη Α΄Β΄ = 2  Β΄Γ΄, 
νπόηε: 

            =                  ή              =  
 

Απηό ζεκαίλεη όηη ηα επζύγξακκα 
ηκήκαηα ΑΒ, ΒΓ είλαη αλάινγα 
πξνο ηα επζύγξακκα ηκήκαηα Α΄Β΄, 
Β΄Γ΄. 
 

Γενικά 

Αλ ηξεηο ή πεξηζζόηεξεο παξάιιε-
ιεο επζείεο ηέκλνπλ δύν άιιεο 
επζείεο, ηόηε ηα ηκήκαηα πνπ 
νξίδνληαη ζηε κία είλαη αλάινγα 
πξνο ηα αληίζηνηρα ηκήκαηα πνπ  

  ΑΒ . 
Α΄Β΄ 
 
 

  2  ΒΓ . 
2  Β΄Γ΄ 
 
 

  ΑΒ . 
Α΄Β΄ 
 
 

  ΒΓ . 
Β΄Γ΄ 
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νξίδνληαη ζηελ άιιε. Γειαδή: αλ  
ε1 // ε2 // ε3 ηόηε 

                        =           = 
 

 

Ζ πξνεγνύκελε πξόηαζε είλαη 
γλσζηή σο ζεώξεκα ηνπ Θαιή. 
Από ηελ ηζόηεηα ησλ ηξηώλ ιόγσλ 
ηνπ Θεσξήκαηνο ηνπ Θαιή έρνπκε 
ηηο εμήο αλαινγίεο 

             =           θαη             = 
 

Αλ ζηηο αλαινγίεο απηέο ελαιιάμνπ-
κε ηνπο κέζνπο όξνπο, ηόηε πξνθύ-
πηνπλ θαη νη εμήο αλαινγίεο 

            =              θαη            = 
 
Γηα παξάδεηγκα, ζ΄ έλα ηξίγσλν 
ΑΒΓ, αλ ΓΔ // ΒΓ θαη από ηελ 
θνξπθή Α θέξνπκε επζεία ε // ΒΓ, 
ηόηε νη παξάιιειεο επζείεο ε, ΓΔ,  

  ΑΒ . 
Α΄Β΄ 
 
 

  ΒΓ . 
Β΄Γ΄ 
 
 

  ΑΓ . 
Α΄Γ΄ 
 
 

  ΑΒ . 
Α΄Β΄ 
 
 

  ΒΓ . 
Β΄Γ΄ 
 
 

  ΑΓ . 
Α΄Γ΄ 
 
 

  ΑΒ . 
Α΄Β΄ 
 
 

  ΑΒ . 
ΒΓ 

 
 

  Α΄Β΄ . 
Β΄Γ΄ 

 
 

  Α΄Β΄ . 
Α΄Γ΄ 

 
 

  ΑΒ . 
ΑΓ 
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ΒΓ ζα νξίδνπλ ζηηο πιεπξέο ΑΒ, ΑΓ 
ηκήκαηα αλάινγα. 
Γειαδή, 

         =           , 

νπόηε θαη 

         =           . 

Απνδεηθλύεηαη αθόκε όηη, αλ ηζρύεη 

         =          ηόηε ΓΔ // ΒΓ.  

Δπνκέλσο: 
 

Γηα δύν ζεκεία Γ, Δ ησλ πιεπξώλ 
ΑΒ, ΑΓ αληηζηνίρσο ελόο ηξηγώλνπ 
ΑΒΓ ηζρύνπλ: 

 Αλ ΓΔ // ΒΓ ηόηε          =         . 
 
 Αλ          =           ηόηε ΓΔ // ΒΓ. 
 

Α 

Β Γ 

Γ Δ 

(ε) 
 ΑΓ. 
ΑΔ 

 
 

  ΓΒ . 
ΔΓ 

 
 

 ΑΔ. 
ΔΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΒ 

 
  ΑΔ. 

ΔΓ 
 
 

 ΑΓ. 
ΓΒ 

 
 

 ΑΔ. 
ΔΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΒ 

 
 

 ΑΔ. 
ΔΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΒ 
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ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑΣΑ - ΔΦΑΡΜΟΓΔ΢ 
 

 1   ΢ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ΑΒ = 9, 
ΑΔ = 4 θαη ΔΓ = 6. Αλ ΓΔ // ΒΓ λα 
ππνινγηζηνύλ ηα x, y. 
 

Λύζε  
΢ην ηξίγσλν  
ΑΒΓ είλαη  
ΓΔ // ΒΓ,  
νπόηε από ην  
ζεώξεκα ηνπ  
Θαιή έρνπκε: 

         =          ή        =       ή 10x = 36 

ή x = 3,6. Άξα y = 9 - 3,6 νπόηε  
y = 5,4. 
 

 2   Μέζα από έλα νηθόπεδν ΑΒΓΓ 
ζρήκαηνο ηξαπεδίνπ κε ΑΓ = 50 m 
θαη ΒΓ = 60 m πέξαζε έλαο δξόκνο 
παξάιιεινο πξνο ηηο πιεπξέο ηνπ 
ΑΒ, ΓΓ πνπ είρε πιάηνο 10 m θαη 

Α 

Β Γ 

Γ Δ 
x 

y 

4 

6 
9 

 ΑΓ. 
ΑΔ 

 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 x. 
4 

 
 

 9. 
10 
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ρώξηζε ην νηθόπεδν ζηα δύν, όπσο 
θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. Αλ 
είλαη ΑΔ = 22 m θαη ΕΓ = 18 m, λα 
ππνινγηζηνύλ ηα κήθε ησλ επζπ-
γξάκκσλ ηκεκάησλ ΒΖ, ΘΓ, ΖΘ. 
 

Λύζε  
Δπεηδή  
ΑΒ // ΔΖ // ΓΓ 
από ην Θεώ- 
ξεκα Θαιή  
έρνπκε: 

         =           
 

ή         =         ή 50  ΒΖ = 1320 ή 

ή ΒΖ = 26,40 m. 
 

Δπεηδή ΑΒ // ΕΘ // ΓΓ από ην 
Θεώξεκα ηνπ Θαιή έρνπκε 

        =          ή          =         ή  

50  ΘΓ = 1080 ή ΘΓ = 21,60 m 

Α B 

H 

Θ 

Γ 

Δ 

Ε 

Γ 

22 m 

10 m 

18 m 
 ΒΖ. 
ΑΔ 

 
 

 ΒΓ. 
ΑΓ 
 
 

 ΒΖ. 
22 

 
 

 60. 
50 

 
 

 ΘΓ. 
ΕΓ 

 
 

 ΒΓ. 
ΑΓ 
 
 

 ΘΓ. 
18 

 
 

 60. 
50 
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Άξα ΖΘ = 60 - (26,40 + 21,60)  ή   
ΖΘ = 12m. 
 
 

   ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢ ΚΑΣΑΝΟΖ΢Ζ΢ 
 

 1  Αλ ΑΒ, ΔΕ,  
ΖΘ, ΓΓ είλαη  
παξάιιειεο,  
λα ζπκπιε- 
ξώζεηε ηηο 
ηζόηεηεο: 
 

α)         = ––––            β)        = –––– 
 
γ)         = ––––             

 
 2  Αλ ΓΔ // ΒΓ, λα  
ραξαθηεξίζεηε ηηο  
πξνηάζεηο ηεο επό- 
κελεο ζειίδαο κε  
(΢), αλ είλαη ζσ- 
ζηέο ή κε (Λ), αλ είλαη ιαλζαζκέλεο: 

Α Β 

Γ Γ 

Δ Ε 

Ζ Θ 

3 

4 

6 

 ΒΕ. 
ΘΓ 
 
 

 ΕΘ. 
ΕΓ 

 
 

 ΒΘ. 
ΒΓ 

 
 

Α 

Β Γ 

Γ Δ 
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α)         =                  β)         =   
 
γ)         =                  δ)         =  
 
 
 3  Έλαο καζεηήο  
ηζρπξίζηεθε όηη  
ζην δηπιαλό  
ηξαπέδην  
ΑΒΓΓ ε ΔΕ  
είλαη παξάιιειε ζηηο βάζεηο ηνπ. 
Δίρε δίθην; Να αηηηνινγήζεηε ηελ 
απάληεζή ζαο. 
 
 4  ΢ην δηπιαλό  
ζρήκα είλαη  
ε1 // ε2 // ε3. Να  
ππνινγίζεηε  
ηνπο ιόγνπο: 

α)       

 ΓΒ. 
ΔΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΒ 

 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΑΒ 
 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΔΓ 

 
 

 ΔΓ. 
ΑΔ 
 
 

 ΑΔ. 
ΑΓ 

 
 

Α Β 

Δ Ε 

Γ Γ 

4 

6 

5 

7 

4 

3 

2 

Α 

ε2 

ε3 

ε1 
ε ε΄ 

Α΄ 

Ο 

Γ Γ΄ 

Β Β΄ 

 ΟΒ. 
ΒΓ 
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β)                   γ)                 δ) 

 
 5  ΢ην δηπιαλό 
ζρήκα είλαη  
ΑΒ // ε // ΓΓ. Να  
ζπκπιεξώζεηε  
ηνλ παξαθάησ 
πίλαθα αληηζηνηρί- 
δνληαο ζε θάζε  
ιόγν ηεο ζηήιεο Α ηνλ ίζν ηνπ 
αξηζκό από ηε ζηήιε Β. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ΒΓ. 
ΟΓ 
 
 

 ΟΑ. 
ΟΒ 

 
 

 ΑΒ. 
ΒΓ 

 
 Α Β 

3 
ε 

Κ 

Γ Γ 

6 

΢ηήιε Α ΢ηήιε Β 

  α.   1. 
 

  2. 
 

  3. 
 
  4. 

  β. 

  γ. 

 

 ΒΚ. 
ΚΓ 

 
  ΚΓ. 
ΒΓ 

 
  ΒΓ. 
ΒΚ 
 
 

 2. 
3 

 
 

 1. 
3 

 
 

 1. 
2 

 
 3 

α β γ 
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ΠΡΟΣΔΗΝΟΜΔΝΔ΢ Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – 
ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 
 
 1  ΢ην ηξαπέδην  
ΑΒΓΓ ε ΔΕ είλαη  
παξάιιειε  
ζηηο βάζεηο  
ηνπ. Να ππν- 
ινγίζεηε ην επζύγξακκν ηκήκα ΒΕ. 
 
 2  ΢ην ηξαπέδην  
ΑΒΓΓ ε ΔΕ είλαη 
παξάιιειε  
ζηηο βάζεηο 
ηνπ. Να ππν- 
ινγίζεηε ηα επζύγξακκα ηκήκαηα 
ΒΕ θαη ΕΓ. 
 
 3  ΢ην ηξίγσλν  
ΑΒΓ είλαη ΓΔ // ΒΓ.  
Να ππνινγίζεηε  
ην x. 

Α Β 

Γ Γ 

Δ Ε 6 

14 18 

Α Β 

Γ Γ 

Δ Ε 
4 

6 
8 

Α 

Β Γ 

Γ Δ 

x 

x 

18 

8 
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 4  ΢ην δηπιαλό ζρή- 

κα είλαη ε1 // ε2. Να  

ππνινγίζεηε ηα  
επζύγξακκα  
ηκήκαηα ΟΓ  
θαη ΔΕ. 
 
 5  ΢ην ηξίγσλν ΑΒΓ  
είλαη ΓΔ // ΒΓ,  
ΔΕ // ΑΒ. Να ππν- 
ινγίζεηε ην x. 
 
 6  ΢ην δηπιαλό  
ζρήκα είλαη  
ΑΒ // ΚΛ // ΓΓ.  
Να ππνινγί- 
ζεηε ηα επζύ- 
γξακκα ηκήκαηα ΟΚ θαη ΚΓ. 
 
 7  ΢ην ζρήκα ηεο επόκελεο ζειίδαο  
είλαη ΔΕ // ΓΓ θαη ΔΖ // ΒΓ. Να ππν-
ινγίζεηε ηα x, y. 

Α Γ Δ 

Β Γ Ε 

Ο 

21 

14 10 

18 

ε2 

ε1 

Α 

Β Γ 

Γ Δ 

Ε 

5 x 

4 
6 

Α 

Β 

Γ 

Γ 

Κ 

Λ 

Ο 

12 

18 

10 
6 
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 8  Κάπνηνο ζπλαξκνιόγεζε κηα 
πηπζζόκελε ζηδεξώζηξα, όπσο 
θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα θαη 
δηαπίζησζε όηη ε ζαλίδα δελ ήηαλ 
νξηδόληηα. Πνύ έγηλε ην ιάζνο; 
 
 
 
 
  
 
 
 

Α 
Β 

Γ Γ 

x 

y Ζ 

Ε Δ 
8 

9 

12 
18 

O 

A Γ 

Γ Β 
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 1.4.  Οκνηνζεζία 

 Μαζαίλσ λα βξίζθσ ην 
νκνηόζεην ελόο ζρήκαηνο. 
 Γλσξίδσ κε πνηεο  
ζρέζεηο  ζπλδένληαη  

ηα νκνηόζεηα ζρήκαηα. 
 
ΓΡΑ΢ΣΖΡΗΟΣΖΣΑ 

1. Να ζρεδηάζεηε έλα ηεηξάπιεπξν 
ΑΒΓΓ θαη ζην εζσηεξηθό ηνπ λα 
πάξεηε έλα ζεκείν Ο. 
2. Πάλσ ζηηο εκηεπζείεο ΟΑ, ΟΒ, 
ΟΓ, ΟΓ λα πάξεηε αληηζηνίρσο 
ηκήκαηα ΟΑ΄, ΟΒ΄, ΟΓ΄, ΟΓ΄ δηπιά-
ζηα ησλ ΟΑ, ΟΒ, ΟΓ, ΟΓ. Να ζρεκα-
ηίζεηε ην ηεηξάπιεπξν Α΄Β΄Γ΄Γ΄ θαη 
λα ζπγθξίλεηε ηηο πιεπξέο θαη ηηο 
γσλίεο ηνπ κε ηηο αληίζηνηρεο πιεπ-
ξέο θαη γσλίεο ηνπ αξρηθνύ ηεηξα-
πιεύξνπ. 
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3. Πάλσ ζηηο εκηεπζείεο ΟΑ, ΟΒ, 
ΟΓ, ΟΓ λα πάξεηε αληηζηνίρσο ηκή-
καηα ΟΑ΄΄, ΟΒ΄΄, ΟΓ΄΄, ΟΓ΄΄, κηζά 
ησλ ΟΑ, ΟΒ, ΟΓ, ΟΓ. Να ζρεκαηί-
ζεηε ην ηεηξάπιεπξν Α΄΄Β΄΄Γ΄΄Γ΄΄ 
θαη λα ζπγθξίλεηε ηηο πιεπξέο θαη 
ηηο γσλίεο ηνπο κε ηηο αληίζηνηρεο 
πιεπξέο θαη γσλίεο ηνπ αξρηθνύ 
ηεηξαπιεύξνπ. Ση παξαηεξείηε; 

 

Τν νκνηόζεην ζεκείνπ 
Αλ πάξνπκε δύν ζεκεία Ο, Α θαη 
ζηελ εκηεπζεία ΟΑ πάξνπκε έλα ζε-
κείν Α΄, ηέηνην ώζηε ΟΑ΄ = 2  ΟΑ, 
ηόηε ιέκε όηη ην ζεκείν Α΄ είλαη 

νκνηόζεην ηνπ Α κε θέληξν Ο θαη 
ιόγν ι = 2. 
Αλ Α΄΄ ζε- 
κείν ηεο εκη- 
επζείαο ΟΑ,  

ηέηνην ώζηε ΟΑ΄΄ =       ΟΑ, 

Α 

Α 

Α΄ 

Α΄΄ 

Ο 

Ο 

 1. 
2 
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ηόηε ην Α΄΄ είλαη νκνηόζεην ηνπ Α κε  

θέληξν Ο θαη ιόγν ι =      . 

Ζ δηαδηθαζία κε ηελ νπνία βξίζθνπ-
κε ην νκνηόζεην ελόο ζεκείνπ κε 
θέληξν Ο θαη ιόγν ι νλνκάδεηαη 

νκνηνζεζία. Σν ζεκείν Ο ιέγεηαη 

θέληξν νκνηνζεζίαο, ελώ ν αξηζκόο 

ι νλνκάδεηαη ιόγνο νκνηνζεζίαο. 
Δίλαη θαλεξό όηη ην θέληξν Ο έρεη 
νκνηόζεην ηνλ εαπηό ηνπ. 
 

Τν νκνηόζεην επζπγξάκκνπ 
ηκήκαηνο 
΢ηελ νκνηνζεζία κε θέληξν Ο θαη 
ιόγν ι = 2 ην νκνηόζεην ελόο επζπ-
γξάκκνπ ηκήκαηνο ΑΒ είλαη ην 
επζύγξακκν ηκήκα Α΄Β΄, όπνπ Α΄, 
Β΄ ηα νκνηόζεηα ησλ άθξσλ ηνπ 
επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΑΒ. Δπεηδή 
ΟΑ΄ = 2  ΟΑ θαη ΟΒ΄ = 2  ΟΒ, ζα  

 1. 
2 
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έρνπκε          =          = 2,  

νπόηε ΑΒ // Α΄Β΄. 
 
 
 
 
 
Δπνκέλσο 

Τα νκνηόζεηα επζύγξακκα ηκήκα-
ηα πνπ δε βξίζθνληαη ζηελ ίδηα 
επζεία είλαη παξάιιεια. 

Αλ ζπγθξίλνπκε ηα ηκήκαηα Α΄Β΄ 
θαη ΑΒ, δηαπηζηώλνπκε όηη  

Α΄Β΄ = 2  ΑΒ ή              = 2. 

Αλ Α΄΄Β΄΄ είλαη νκνηόζεην ηνπ ΑΒ κε 

θέληξν Ο θαη ιόγν ι =       ηόηε:  

Α΄΄Β΄΄ =       ΑΒ   ή                =      . 
 

 ΟΑ΄. 
ΟΑ 

 
 

 ΟΒ΄. 
ΟΒ 

 
 

 Α΄Β΄. 
ΑΒ 

 
  1. 

2 
 
 

 1. 
2 

 
 

 Α΄΄Β΄΄. 
ΑΒ 

 
 

 1. 
2 

 
 

Α 

Α΄ 

Α΄΄ 

Ο 

Β 

Β΄ 

Β΄΄ 
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Τν νκνηόζεην γσλίαο 
Γηα λα βξνύκε ην  
νκνηόζεην κηαο  

γσλίαο xΑy κε  
θέληξν Ο θαη  
ιόγν έλα ζεηηθό  
αξηζκό ι (π.ρ. ι = 2),  
παίξλνπκε έλα ζεκείν Β ζηελ 
πιεπξά Αx, έλα ζεκείν Γ ζηελ 
πιεπξά Αy θαη βξίζθνπκε ηα ζεκεία 
Β΄, Α΄, Γ΄ πνπ είλαη αληηζηνίρσο ηα 
νκνηόζεηα ησλ Β, Α, Γ. Οξίδεηαη έηζη  

ε γσλία x΄Α΄y΄, πνπ είλαη νκνηόζεηε  

ηεο γσλίαο xΑy. Αλ ζπγθξίλνπκε ηηο 
δύν γσλίεο δηαπηζηώλνπκε όηη είλαη 
ίζεο, δειαδή xΑy = x΄Α΄y΄. 
Δπνκέλσο 

Οη νκνηόζεηεο γσλίεο είλαη ίζεο. 
 

Τν νκνηόζεην πνιπγώλνπ 
΢ηελ νκνηνζεζία κε θέληξν Ο θαη 
ιόγν ι = 2, ην νκνηόζεην ελόο ηεηξα- 

Α 
Α΄ Ο 

Β 
Β΄ 

Γ 
Γ΄ 

x 

x΄ 

y 

y΄ 

96 / 211 



πιεύξνπ ΑΒΓΓ είλαη ην 
ηεηξάπιεπξν  
Α΄Β΄Γ΄Γ΄,  
όπνπ Α΄, Β΄,  
Γ΄, Γ΄ είλαη  
αληηζηνίρσο  
ηα νκνηόζεηα  
ησλ θνξπθώλ  
ηνπ Α, Β, Γ, Γ.  
Οη πιεπξέο θαη νη γσλίεο ηνπ ηεηξα-
πιεύξνπ Α΄Β΄Γ΄Γ΄ είλαη νκνηόζεηεο 
κε ηηο αληίζηνηρεο πιεπξέο θαη 
γσλίεο ηνπ ΑΒΓΓ, νπόηε ηζρύνπλ: 

           =           =           =           = 2 

θαη Α΄ = Α, Β΄ = Β,  Γ΄ = Γ,   Γ΄ = Γ. 
Σν ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ πνπ είλαη 
νκνηόζεην ηνπ ΑΒΓΓ κε ιόγν ι = 2 

είλαη κεγέζπλζε ηνπ ΑΒΓΓ.  
Αλ Α΄΄Β΄΄Γ΄΄Γ΄΄ είλαη ην νκνηόζεην 
ηνπ ΑΒΓΓ κε θέληξν Ο θαη ιόγν  

ι =      νκνίσο ηζρύνπλ: 

Α 

B 

Γ 
Γ 

Α΄΄ 
Β΄΄ 

Γ΄΄ Γ΄΄ 

Α΄ 

Β΄ 

Γ΄ 
Γ΄ 

Ο 

 Α΄Β΄. 
ΑΒ 

 
 

 Β΄Γ΄. 
ΒΓ 

 
 

 Γ΄Γ΄. 
ΓΓ 

 
 

 Γ΄Α΄. 
ΓΑ 

 
 

 1. 
2 
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             =            =             =              =  

 

=        θαη  Α΄΄ = Α, Β΄΄ = Β,   Γ΄΄ = Γ,   
 

Γ΄΄ = Γ. 
Σν ηεηξάπιεπξν Α΄΄Β΄΄Γ΄΄Γ΄΄ πνπ 
είλαη νκνηόζεην ηνπ ΑΒΓΓ κε ιόγν  

ι =       είλαη ζκίθξπλζε ηνπ ΑΒΓΓ. 
 
Γενικά 

 Γύν νκνηόζεηα πνιύγσλα έρνπλ 
ηηο πιεπξέο ηνπο αλάινγεο θαη ηηο 
αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπο ίζεο. 
 Οη αληίζηνηρεο πιεπξέο δύν 
νκνηόζεησλ πνιπγώλσλ πνπ δε 
βξίζθνληαη ζηελ ίδηα επζεία είλαη 
παξάιιειεο. 
 Αλ ην πνιύγσλν Π΄ είλαη νκνηό-
ζεην ηνπ Π κε ιόγν ι, ηόηε ην Π΄ 
είλαη 
- κεγέζπλζε ηνπ Π, όηαλ ι > 1 

 Α΄΄Β΄΄. 
ΑΒ 

 
 

 Β΄΄Γ΄΄ 
ΒΓ 

 
  

 Γ΄΄Γ΄΄. 
ΓΓ 

 
 

 Γ΄΄Α΄΄. 
ΓΑ 

 
 

 1. 
2 

 
 

 1. 
2 
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- ζκίθξπλζε ηνπ Π, όηαλ 0 < ι < 1 
θαη 
- ίζν κε ην Π, όηαλ ι = 1. 

 

Τν νκνηόζεην θύθινπ 
Γηα λα βξνύκε  
ην νκνηόζεην  
ελόο  
θύθινπ  
(Κ, ξ) κε θέληξν νκνηνζεζίαο Ο θαη   
ιόγν   έλα   ζεηηθό   αξηζκό   ι (π.ρ. 
ι = 2), βξίζθνπκε ην νκνηόζεην ηνπ 
θέληξνπ Κ θαη ην νκνηόζεην ελόο 
ζεκείνπ Α ηνπ θύθινπ, πνπ είλαη ηα 
ζεκεία Κ΄ θαη Α΄ αληηζηνίρσο. Οξί-
δεηαη έηζη έλαο θύθινο (Κ΄, ξ΄), όπνπ 
ξ΄ = Κ΄Α΄, πνπ είλαη νκνηόζεηνο ηνπ 
θύθινπ (Κ, ξ). Σν επζύγξακκν 
ηκήκα Κ΄Α΄ είλαη νκνηόζεην ηνπ ΚΑ 
κε θέληξν Ο θαη ιόγν ι = 2, νπόηε 
Κ΄Α΄ = 2  ΚΑ, δειαδή ξ΄ = 2ξ. 

Α 

Α΄ 

Κ 
Κ΄ 

Ο 
ξ 

ξ΄ 
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ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑΣΑ - ΔΦΑΡΜΟΓΔ΢ 
 
 1   Με θέληξν νκνηνζεζίαο έλα εζσ-
ηεξηθό ζεκείν Ο ηεηξαγώλνπ ΑΒΓΓ, 
πιεπξάο 1,5 cm θαη ιόγν ι = 3, λα 
ζρεδηαζηεί ην νκνηόζεην ηνπ θαη λα 
απνδεηρηεί όηη είλαη ηεηξάγσλν. 
 
Λύζε  
΢ηηο εκηεπζείεο  
ΟΑ, ΟΒ, ΟΓ,  
ΟΓ παίξλνπκε  
αληηζηνίρσο  
ηα ηκήκαηα  
ΟΑ΄ = 3  ΟΑ,  
ΟΒ΄ = 3  ΟΒ,  
ΟΓ΄ = 3  ΟΓ, ΟΓ΄ = 3  ΟΓ. To ηεηξά-
πιεπξν Α΄Β΄Γ΄Γ΄ είλαη νκνηόζεην 
ηνπ ΑΒΓΓ κε θέληξν Ο θαη ιόγν  
ι = 3, νπόηε: 

           =           =           =           = 3 

Α 
1,5 cm 

Β 

Γ Γ 
Ο 

Γ΄ Γ΄ 

Β΄ Α΄ 

 Α΄Β΄. 
ΑΒ 

 
 

 Β΄Γ΄. 
ΒΓ 

 
 

 Γ΄Γ΄. 
ΓΓ 

 
 

 Γ΄Α΄. 
ΓΑ 
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Άξα, Α΄Β΄ = 3  ΑΒ = 3  1,5 = 4,5 cm. 
Οκνίσο έρνπκε  
Β΄Γ΄ = Γ΄Γ΄ = Γ΄Α΄ = 4,5 cm 
Δπεηδή ηα νκνηόζεηα ζρήκαηα έρνπλ 
ηηο αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπ ίζεο, ην 
ηεηξάπιεπξν Α΄Β΄Γ΄Γ΄ πνπ είλαη 
νκνηόζεην ηνπ ΑΒΓΓ ζα έρεη ηηο γσ-
λίεο ηνπ νξζέο. Δπνκέλσο ην ηεηξά-
πιεπξν Α΄Β΄Γ΄Γ΄ είλαη ηεηξάγσλν, 
αθνύ έρεη ηηο πιεπξέο ηνπ ίζεο θαη 
ηηο γσλίεο ηνπ νξζέο. Άξα  

Τν νκνηόζεην ελόο ηεηξαγώλνπ 
είλαη ηεηξάγσλν 
 
 

   ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢ ΚΑΣΑΝΟΖ΢Ζ΢ 
 

 1  Να ζπ- 
κπιεξώζεηε  
ηα παξαθάησ θελά. ΢ηελ νκνηνζε-
ζία κε θέληξν Ο θαη ιόγν  
α) ι = 5 ην νκνηόζεην ηνπ Α είλαη ην 
.... 

Ο Α Β Γ Γ Δ 
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γ) ι =      ην νκνηόζεην ηνπ Γ είλαη ην 
..... 
β) ι = 2 ην νκνηόζεην ηνπ Β είλαη ην 

..... 
δ) ι =      ην νκνηόζεην ηνπ Δ είλαη ην 

..... 
 
 2  ΢ε πνηα από ηα παξαθάησ ζρή-
καηα ηα πνιύγσλα είλαη νκνηόζεηα; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 3  Να ζπκπιεξώζεηε ηνλ πίλαθα 
ηεο επόκελεο ζειίδαο: 

 1. 
3 

 
 

 3. 
5 

 
 

 3. 
5 

 
 

(΢ρ. 1) (΢ρ. 2) (΢ρ. 3) 
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ΚΡ Α 3  

ΡΝ Γ  ΢Μ 

΢Μ   ΑΓ 

ΒΓ Α  ΚΡ 

ΒΛ Β 3  

 
 
 
 
 
 
 

ΠΡΟΣΔΗΝΟΜΔΝΔ΢ Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – 
ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 
 

 1  Να θαηαζθεπάζεηε έλα ηεηξάγσ-
λν ΑΒΓΓ κε πιεπξά 3 cm. 

Α Β Κ Λ 

Γ Ν Μ Γ 

Ρ 
΢ 
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α) Να ζρεδηάζεηε ην νκνηόζεην ηνπ 
ΑΒΓΓ κε θέληξν Α θαη ιόγν:  

i) ι =        ii) ι = 2. 

β) Να ππνινγίζεηε ηηο πιεπξέο ησλ 
ηεηξαγώλσλ πνπ ζρεδηάζαηε. 
 
 2  Να θαηαζθεπάζεηε νξζνγώλην 
ηξίγσλν ΑΒΓ, κε θάζεηεο πιεπξέο 
ΑΒ = 12 cm θαη ΑΓ = 9 cm. Με θέ- 

ληξν ηελ θνξπθή Α θαη ιόγν ι =   

λα ζρεδηάζεηε ην νκνηόζεην ηνπ 
ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη λα ππνινγίζεηε 
ηηο πιεπξέο ηνπ. 
 

 3  Να ζρεδηάζεηε  
ην νκνηόζεην ηνπ  
ηξηγώλνπ ΑΒΓ  
ηνπ δηπιαλνύ  
ζρήκαηνο κε  
θέληξν έλα νπνηνδήπνηε ζεκείν Ο 
εθηόο ηνπ ηξηγώλνπ θαη ιόγν ι = 3. 

 1. 
2 

 
 

 2. 
3 

 
 

45
ν
 

Α 

Β 

Γ 

 2. 
3 
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Να ππνινγίζεηε ηηο πιεπξέο θαη ηηο 
γσλίεο ηνπ λένπ ηξηγώλνπ. 
 

 4  Να ζρεδηάζεηε ην νκνηόζεην ελόο 
θύθινπ (Ο, ξ) κε θέληξν νκνηνζε-
ζίαο Ο θαη ιόγν ι = 3. Να απνδείμε-
ηε όηη ν λένο θύθινο ζα έρεη ηξηπιά-
ζην κήθνο θαη ελλεαπιάζην εκβα-
δόλ. 
 

 5  Να ηνπνζεηήζεηε  
ζην ζρήκα ηα ζε- 
κεία Κ, Λ, Μ, Ν, Ρ  
αλ γλσξίδεηε όηη: 
- Σν Κ είλαη  
νκνηόζεην ηνπ Α κε θέληξν Γ θαη 

ιόγν      . 

- Σν Α είλαη νκνηόζεην ηνπ Λ κε 
θέληξν Κ θαη ιόγν 2. 
- Σν ΛΜ είλαη νκνηόζεην ηνπ ΑΒ κε  

θέληξν Γ θαη ιόγν       . 

Α 

Β Γ 

 1. 
3 

 
 

 2. 
3 
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- Σν ΑΒ είλαη νκνηόζεην ηνπ ΚΝ κε 
θέληξν Γ θαη ιόγν 3. 
 

 6  Οη δηαγώληνη παξαιιεινγξάκ-
κνπ ΑΒΓΓ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Κ. 
Να ζρεδηάζεηε ην νκνηόζεην ηνπ 
ΑΒΓΓ κε ιόγν 2 θαη θέληξν νκνην-
ζεζίαο: 

α) ην ζεκείν Κ   β) ην ζεκείν Α    

γ) έλα εμσηεξηθό ζεκείν ηνπ παξαι-
ιεινγξάκκνπ. 
Να ζπγθξίλεηε ηα ηξία νκνηόζεηα 
ζρήκαηα θαη λα δηθαηνινγήζεηε ηελ 
απάληεζε ζαο. 
 

 7  ΢΄ έλα ηεηξαγσληζκέλν ραξηί λα 
ραξάμεηε έλα ζύζηεκα αμόλσλ θαη 
λα πάξεηε ηα ζεκεία Α(-1, 1), Β(2, 2) 
θαη Γ(0, -2). 
α) Να ζρεδηάζεηε ηξίγσλν Α΄Β΄Γ΄ 
νκνηόζεην ηνπ ΑΒΓ κε θέληξν ηελ 
αξρή ησλ αμόλσλ θαη ιόγν ι = 2.  
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Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ 
θνξπθώλ ηνπ. Με πνηα ζρέζε 
ζπλδένληαη νη ζπληεηαγκέλεο ησλ 
θνξπθώλ ησλ δύν ηξηγώλσλ; 
β) Να ζρεδηάζεηε ηξίγσλν Α΄΄Β΄΄Γ΄΄ 
νκνηόζεην ηνπ ΑΒΓ κε θέληξν ην 
ζεκείν Κ(1, 1), ιόγν ι = 2 θαη λα 
βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ 
θνξπθώλ ηνπ. Ηζρύεη ε αλάινγε 
ζρέζε γηα ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ 
θνξπθώλ απηώλ ησλ ηξηγώλσλ; 
 
 8  ΢ηηο πιεπξέο ΑΒ, ΑΓ ηξηγώλνπ 
ΑΒΓ λα νξίζεηε ηα ζεκεία Γ, Δ  

αληηζηνίρσο, ώζηε ΑΓ =      ΑΒ θαη  

ΑΔ =      ΑΓ. Να απνδείμεηε όηη  

ΓΔ // ΒΓ θαη ΓΔ =      ΒΓ.  
 
 9  Να θαηαζθεπάζεηε ην νκνηόζεην 
ηνπ πεληαγώλνπ ΑΒΓΓΔ ζηελ 
νκνηνζεζία θαηά ηελ νπνία ηα  

 1. 
3 

 
 

 1. 
3 

 
 

 1. 
3 
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ζεκεία Α΄, Β΄ είλαη νκνηόζεηα ησλ 
θνξπθώλ Α, Β αληηζηνίρσο. 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α 
Β 

Γ 
Γ 

Δ 

Α΄ 

Β΄ 
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 1.5.  Οκνηόηεηα 

 Μαζαίλσ πόηε δύν πν-
ιύγσλα είλαη όκνηα. 
 Μαζαίλσ πόηε δύν 
ηξίγσλα είλαη όκνηα. 
 
ΓΡΑ΢ΣΖΡΗΟΣΖΣΑ 

΢ην ζρήκα ηεο επόκελεο ζειίδαο, 
νη πιεπξέο ηνπ ηεηξαπιεύξνπ 
Α΄Β΄Γ΄Γ΄ (ή Π΄) έρνπλ δηπιάζην κε-
γεζνο από ηηο πιεπξέο ηνπ ηεηξα-
πιεύξνπ ΑΒΓΓ (ή Π) θαη νη αληίζηνη-
ρεο γσλίεο ησλ ηεηξαπιεύξσλ είλαη 
ίζεο. 
1. Να ζρεδηάζεηε ην ηεηξάπιεπξν 
Α΄΄Β΄΄Γ΄΄Γ΄΄ (ή Π΄΄) πνπ είλαη νκνηό-
ζεην ηνπ ΑΒΓΓ κε θέληξν Ο θαη 
ιόγν ι = 2. 
2. Να ζπγθξίλεηε ην ηεηξάπιεπξν 
πνπ ζρεδηάζαηε κε ην Π΄. 
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3. Πνην ζπκπέξαζκα πξνθύπηεη γηα 
ηα αξρηθά ηεηξάπιεπξα Π θαη Π΄; 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 Α  Όκνηα πνιύγσλα 
Αλ έρνπκε δύν νκνηόζεηα πνιύγσ-
λα, ηόηε ην έλα είλαη κεγέζπλζε ή 
ζκίθξπλζε ηνπ άιινπ ή είλαη ίζα. 
Γύν πνιύγσλα Π θαη Π΄ πνπ ην έλα 
είλαη κεγέζπλζε ή ζκίθξπλζε ηνπ 

Α Β 

Γ 
Γ 

Π 
Α΄ 

Β΄ Γ΄ 

Γ΄ 
Π΄ 

Ο 
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άιινπ ή είλαη ίζα ηα ιέκε όκνηα θαη 
ζπκβνιίδνπκε Π ≈ Π΄. Από ηνλ πξνε-
γνύκελν νξηζκό πξνθύπηεη όηη: 

Τα νκνηόζεηα πνιύγσλα είλαη 
όκνηα. 

Αλ όκσο έλα πνιύγσλν Π΄, δελ 
είλαη νκνηόζεην ηνπ Π ή δελ είλαη 
εύθνιν λα εμεγήζνπκε όηη είλαη 
νκνηόζεην ηνπ Π, ηόηε πώο κπν-
ξνύκε λα δηαπηζηώζνπκε όηη είλαη 
όκνην ηνπ; Αο πάξνπκε δύν ηεηξά-
πιεπξα ΑΒΓΓ (ή Π) θαη Α΄Β΄Γ΄Γ΄ (ή 
Π΄), ώζηε νη πιεπξέο ηνπ Π΄ λα είλαη 
δηπιάζηεο ησλ πιεπξώλ ηνπ Π θαη 
νη αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπο λα είλαη 
ίζεο. Αλ ζρεδηάζνπκε έλα ηεηξά-
πιεπξν Α΄΄Β΄΄Γ΄΄Γ΄΄ (ή Π΄΄) νκνηό-
ζεην ηνπ Π κε ιόγν ι = 2, ηόηε ηα 
ηεηξάπιεπξα Π΄ θαη Π΄΄ είλαη ίζα, 
γηαηί έρνπλ θαη ηηο αληίζηνηρεο 
πιεπξέο θαη γσλίεο ηνπο ίζεο. Σν 
Π΄΄ σο νκνηόζεην ηνπ Π, κε ιόγν 2  
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είλαη κεγέζπλζε ηνπ, άξα θαη ην ίζν 
ηνπ πνιπγώλν Π΄ είλαη κεγέζπλζε 
ηνπ Π, νπόηε ηα ηεηξάπιεπξα Π θαη 
Π΄ είλαη όκνηα. Σν ίδην ζα ζπλέβαηλε 
αλ ην Π΄ ήηαλ ζκίθξπλζε ηνπ Π. 
Σα αξρηθά ηεηξάπιεπξα ΑΒΓΓ θαη 
Α΄Β΄Γ΄Γ΄ ηα ζρεδηάζακε, ώζηε λα 
ηζρύνπλ νη ζρέζεηο: 

           =           =           =           = 2 (1) 

θαη Α΄ = Α, Β΄ = Β, Γ΄ = Γ, Γ΄ = Γ. (2) 
θαη δηαπηζηώζακε όηη είλαη όκνηα. 
 
Γενικά 

Αλ δύν πνιύγσλα έρνπλ ηηο πιεπ-
ξέο ηνπο αλάινγεο θαη ηηο αληίζηνη-
ρεο γσλίεο ηνπο ίζεο, ηόηε είλαη 
όκνηα. 

Γύν νπνηεζδήπνηε αληίζηνηρεο 
πιεπξέο νκνίσλ πνιπγώλσλ έρνπλ 

ηνλ ίδην ιόγν (π.ρ.            = 2),  

 Α΄Β΄. 
ΑΒ 

 
 

 Β΄Γ΄. 
ΒΓ 

 
 

 Γ΄Γ΄. 
ΓΓ 

 
 

 Γ΄Α΄. 
ΓΑ 

 
 

 Α΄Β΄. 
ΑΒ 
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γη΄ απηό ιέγνληαη νκόινγεο θαη ν 

ιόγνο ηνπο ιέγεηαη ιόγνο νκνηό-

ηεηαο. 
Δίδακε ινηπόλ όηη δύν πνιύγσλα 
είλαη όκνηα, αλ είλαη ή κπνξεί λα 
γίλνπλ νκνηόζεηα θαη επνκέλσο ζα 
ηζρύνπλ θαη γη΄ απηά νη ηδηόηεηεο 
ησλ νκνηνζέησλ ζρεκάησλ, 
δειαδή:  

Αλ δύν πνιύγσλα είλαη όκνηα, 
ηόηε έρνπλ ηηο νκόινγεο πιεπξέο 
ηνπο αλάινγεο θαη ηηο αληίζηνηρεο 
γσλίεο ηνπο ίζεο. 

Από ηε ζρέζε (1) θαη γλσζηή 
ηδηόηεηα ησλ αλαινγηώλ έρνπκε: 

ι =            =           =           =           = 

=                                               = 

=                             .  Άξα 

 Α΄Β΄. 
ΑΒ 

 
 

 Β΄Γ΄. 
ΒΓ 

 
 

 Γ΄Γ΄. 
ΓΓ 

 
 

 Γ΄Α΄. 
ΓΑ 

 
 

 Α΄Β΄ + Β΄Γ΄ + Γ΄Γ΄ + Γ΄Α΄ . 
ΑΒ + ΒΓ + ΓΓ + ΓΑ 

 
 + 
 +  

+ 
 

 πεξίκεηξνο Π΄. 
πεξίκεηξνο Π 
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Ο ιόγνο ησλ πεξηκέηξσλ δύν 
όκνησλ πνιπγώλσλ είλαη ίζνο κε 
ην ιόγν νκνηόηεηαο ηνπο 
 

Λόγνο νκνηόηεηαο - Κιίκαθα 
Οη ράξηεο ζπλήζσο παξνπζηάδνπλ 
κηα γεσγξαθηθή πεξηνρή ζε ζκί-
θξπλζε, δειαδή παξνπζηάδνπλ έλα 
ζρήκα όκνην κε ην πξαγκαηηθό. Σν 
κέγεζνο ηεο ζκίθξπλζεο θαζνξίδε-
ηαη από ηελ θιίκαθα ηνπ ράξηε πνπ 
αλαγξάθεηαη πάλσ ζ΄ απηόλ. Ζ θιί-
καθα είλαη ν ιόγνο ηεο απόζηαζεο 
ζην ράξηε πξνο ηελ αληίζηνηρε 
πξαγκαηηθή απόζηαζε, δειαδή 
είλαη ν ιόγνο νκνηόηεηαο ησλ δύν 
ζρεκάησλ. 
Γηα παξάδεηγκα θιίκαθα  
1 : 2000000 ζεκαίλεη όηη, ν ιόγνο 
νκνηόηεηαο ηνπ ζρήκαηνο ζην 
ράξηε πξνο ην πξαγκαηηθό είλαη  

ι =                νπόηε 1 cm ζην 
      1     . 
2000000 
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ράξηε είλαη 20 km ζηελ πξαγκαηη-
θόηεηα. 

 
 

ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑΣΑ - ΔΦΑΡΜΟΓΔ΢ 
 

 1   Να απνδεηρηεί όηη δύν θαλνληθά 
πεληάγσλα είλαη όκνηα. 
 

Λύζε  
 
 
 
 
 

Οη πιεπξέο ελόο θαλνληθνύ πνιπ-
γώλνπ είλαη ίζεο. Άξα ηα θαλνληθά 
πεληάγσλα ΑΒΓΓΔ θαη Α΄Β΄Γ΄Γ΄Δ΄ 
έρνπλ ηηο πιεπξέο ηνπο αλάινγεο, 
δειαδή ηζρύεη: 

         =          =         =          =        

Α 

Β 

Γ Γ 

Δ 
θ 

θ 

θ 

θ 

θ 

θ 
θ 

θ 

θ θ 

Α΄ 

Β΄ 

Γ΄ Γ΄ 

Δ΄ 

 ΑΒ. 
Α΄Β΄ 
 
 

 ΒΓ. 
Β΄Γ΄ 
 
 

 ΓΓ. 
Γ΄Γ΄ 
 
 

 ΓΔ. 
Γ΄Δ΄ 
 
 

 ΔΑ. 
Δ΄Α΄ 
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αθνύ θαη νη αξηζκεηέο θαη νη παξν-
λνκαζηέο είλαη κεηαμύ ηνπο ίζνη. 
Σα θαλνληθά πεληάγσλα έρνπλ θαη 
ηηο γσλίεο ηνπο ίζεο εθόζνλ 
θαζεκηά από απηέο είλαη  

θ = 180
ν
 -            =  180

ν
 - 72

ν
 = 108

ν
. 

Άξα ηα θαλνληθά πεληάγσλα έρνπλ 
ηηο πιεπξέο ηνπο αλάινγεο θαη ηηο 
αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπο ίζεο, νπόηε 
είλαη όκνηα. 
 
Γενικά 

Γύν θαλνληθά πνιύγσλα πνπ έρνπλ 
ην ίδην πιήζνο πιεπξώλ είλαη 
όκνηα. 

 
 2   ΢ην ζρήκα ηεο επόκελεο ζειί-
δαο θαίλεηαη ε αεξνθσηνγξαθία 
ελόο αγξνθηήκαηνο πνπ έρεη ζρήκα 
νξζνγσλίνπ θαη έρεη πεξηθξαρηεί κε 

 360
ν
. 

2 
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ζπξκαηόπιεγκα κε- 
θνπο 270 m. Να  
βξεζνύλ νη πξαγ- 
καηηθέο δηαζηά- 
ζεηο ηνπ αγξνθηή- 
καηνο. Με πνηα  
θιίκαθα έρεη θσηνγξαθεζεί ην 
αγξόθηεκα; 
 
 

Λύζε  
Σν νξζνγώλην ΑΒΓΓ ηεο αεξνθσην-
γξαθίαο είλαη ζκίθξπλζε ηνπ πξαγ-
καηηθνύ αγξνθηήκαηνο Α΄Β΄Γ΄Γ΄, 
νπόηε είλαη όκνην πξνο απηό.   

Άξα ηζρύεη            =          = ι (1). 

Ο ιόγνο νκνηόηεηαο ι είλαη ίζνο κε 
ην ιόγν ησλ πεξηκέηξσλ ηνπο. Ζ 
πεξίκεηξνο ηνπ ΑΒΓΓ είλαη  
2  4 + 2  5 = 18 cm, ελώ ηνπ 
Α΄Β΄Γ΄Γ΄ είλαη ίζε κε ην κήθνο ηνπ 
ζπξκαηνπιέγκαηνο, δειαδή 270 m 
ή 27000 cm. 

Α Β 

Γ Γ 

 ΑΓ. 
Α΄Γ΄ 
 
 

 ΓΓ. 
Γ΄Γ΄ 
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Άξα ι =              =           νπόηε 
 

         =          =           .        
 

Δπνκέλσο έρνπκε: 
Α΄Γ΄ = 1500  ΑΓ = 1500  4 =  
= 6000 cm ή Α΄Γ΄ = 60 m.  
Γ΄Γ΄ = 1500  ΓΓ = 1500  5 =  
= 7500 cm ή Γ΄Γ΄ = 75 m. 
Γειαδή, νη πξαγκαηηθέο δηαζηάζεηο 
ηνπ αγξνθηήκαηνο είλαη 60 m θαη  
75 m. Ζ θιίκαθα θσηνγξάθηζεο 
είλαη ίζε κε ην ιόγν νκνηόηεηαο  

ι =          δειαδή 1 : 1500. 
 
 

   ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢ ΚΑΣΑΝΟΖ΢Ζ΢ 
 

 1  Να ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάησ 
πξνηάζεηο κε (΢), αλ είλαη ζσζηέο ή 
κε (Λ), αλ είλαη ιαλζαζκέλεο. 

α) Γύν ηεηξάγσλα είλαη όκνηα.  

    18   . 
27000 
 
 

   1  . 
1500 
 
 

 ΑΓ. 
Α΄Γ΄ 
 
 

 ΓΓ. 
Γ΄Γ΄ 
 
 

   1  . 
1500 
 
 

   1  . 
1500 
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β) Γύν νξζνγώληα είλαη όκνηα.  

γ) Αλ δύν πνιύγσλα έρνπλ ηηο 
πιεπξέο ηνπο αλάινγεο, ηόηε είλαη 
όκνηα.  

δ) Γύν ξόκβνη είλαη ζρήκαηα  
όκνηα.  

ε) Αλ δύν πνιύγσλα είλαη ίζα, ηόηε 
είλαη όκνηα.  

ζη) Γύν θαλνληθά πνιύγσλα  
είλαη όκνηα.   
 

 2  Πνηα από ηα πνιύγσλα ηνπ 
παξαθάησ ζρήκαηνο είλαη όκνηα; 
 
 
 
 
 
 
 

Π1 
Π2 

Π3 Π4 Π5 

Π6 

Π7 
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 3  ΢ε θαζέλα από ηα παξαθάησ 
ζρήκαηα λα ζπκπιεξώζεηε ηνλ 
πίλαθα κε ηηο δηαζηάζεηο ησλ 
αληηζηνίρσλ παξαιιεινγξάκκσλ 
θαη λα βξείηε πνηα απ’ απηά είλαη 
όκνηα. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
1 κνλ 
 

 
 
 
 
 

 Γηαζηάζεηο 

ΑΒΓΓ   

ΔΕΖΘ   

ΗΚΛΜ   

Μ Λ 

Κ Η 

Δ Ε 

Ζ Θ 

Α Β 

Γ Γ 

120 / 218 



 
 
 
 
 
 
 
 

   1 κνλ 
 

 4  Αλ ηα ηεηξάπιεπξα ΑΒΓΓ θαη 
Α΄Β΄Γ΄Γ΄ είλαη όκνηα, λα ζπκπιε-
ξώζεηε ηηο πξνηάζεηο: 
 
 
 
 
 
 

α) Ο ιόγνο νκνηόηεηαο ηνπ ΑΒΓΓ 
πξνο ην Α΄Β΄Γ΄Γ΄ είλαη...................... 

Α Θ 

Η Κ 

Β 

Γ Γ 

Δ 

Ε Ζ 

 Γηαζηάζεηο 

ΑΒΓΓ   

ΔΕΖΘ   

ΗΚΛΜ   
 

Α Β 

Γ 
Γ 

Β΄ 
Α΄ 

Γ΄ 

Γ΄ 
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β) Ο ιόγνο νκνηόηεηαο ηνπ Α΄Β΄Γ΄Γ΄ 
πξνο ην ΑΒΓΓ είλαη ...................... 

γ) Αλ ε γσλία Β είλαη 110
ν
, ηόηε θαη 

ε γσλία.......είλαη 110
ν
. 

δ) Ο ιόγνο                        

ι =  

είλαη ίζνο κε ……. 
ε) Ζ πιεπξά ΒΓ είλαη ίζε κε.......cm. 
 
 

ΠΡΟΣΔΗΝΟΜΔΝΔ΢ Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – 
ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 

 

 1  ΢ε πνηα από ηηο παξαθάησ πεξη-
πηώζεηο ηα παξαιιειόγξακκα 
ΑΒΓΓ θαη ΔΕΖΘ είλαη όκνηα; Να 
αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
α) 
 
 
 

 Α΄Β΄ + Β΄Γ΄ + Γ΄Γ΄ + Γ΄Α΄ . 
ΑΒ + ΒΓ + ΓΓ + ΓΑ 

 
 + 
 +  

+ 
 

Α Β 

Γ Γ 

Δ Ε 

Ζ Θ 
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β)  
 
 
 
 
 
 
 

 2  Αλ ηα ηεηξάπιεπξα ΑΒΓΓ θαη 
ΔΕΖΘ είλαη όκνηα, λα βξείηε ην x ζε 
θαζεκηά από ηηο πεξηπηώζεηο: 
α) 
 
 
 
 
 
β) 
 
 
 
 

Α Β 

Γ Γ 

Δ Ε 

Ζ Θ 
120

ν
 

60
ν
 

Α Β 

Γ 

Γ 

Θ Δ 

Ε 
Ζ 

x 

130
ν
 

Α 
B 

Γ Γ 

Θ 

Δ 

Ε Ζ 
x 
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 3  Έλα παξαιιειόγξακκν έρεη 
πιεπξέο 24 cm θαη 18 cm. Έλαο 
καζεηήο ζέινληαο λα θαηαζθεπάζεη 
έλα παξαιιειόγξακκν όκνην κ’ 
απηό αιιά πνπ λα έρεη ηε κεγαιύ-
ηεξε πιεπξά 20 cm, ζθέθηεθε λα 
κεηώζεη θαη ηελ άιιε πιεπξά θαηά 4 
cm. Ήηαλ ζσζηή ε ζθέςε ηνπ; Να 
αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
 
 4  Οη δηαγώληνη ελόο παξαιιειν-
γξάκκνπ ΑΒΓΓ ηέκλνληαη ζην ζε-
κείν Κ. Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξά-
πιεπξν πνπ πξνθύπηεη αλ ελώ-
ζνπκε ηα κέζα ησλ ΚΑ, ΚΒ, ΚΓ, ΚΓ 
είλαη παξαιιειόγξακκν όκνην κε 
ην ΑΒΓΓ. 
 
 5  ΢ην παξαιιειό- 
γξακκν ΑΒΓΓ είλαη  

ΑΚ =      ΑΓ,  

Α Δ Β 

Κ Θ Ζ 

Γ Ε Γ 

 1. 
4 
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ΔΕ // ΑΓ θαη ΖΘ // ΑΒ. Να απνδεί-
μεηε όηη: 
α) Σν παξαιιειόγξακκν ΑΔΚΖ 
είλαη όκνην κε ην ΑΒΓΓ. 
β) Σν παξαιιειόγξακκν ΑΔΚΖ 
είλαη όκνην κε ην ΚΘΓΕ. 
 
 6  Έλαο καζεηήο  
μεθίλεζε ην  
πξσί από  
ην ζπίηη ηνπ  
Μ θαη αθνύ αθν- 
ινύζεζε ηε δηα- 
δξνκή πνπ θαί- 
λεηαη ζην ζρέδην,  
έθηαζε ζην ζρνιείν  
ηνπ ΢. Σν κεζεκέξη επέζηξεςε ζπίηη 
ηνπ από άιιν δξόκν πξνθεηκέλνπ 
λα πεξάζεη θαη από ην ζπίηη ελόο 
θίινπ ηνπ πνπ βξηζθόηαλ ζην 
ζεκείν Φ. Αλ ε ζπλνιηθή δηαδξνκή 
πνπ έθαλε ν καζεηήο ήηαλ 640 m,  

Μ 

Φ ΢ 
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λα βξείηε πόζν απέρνπλ ηα ζπίηηα 
ησλ δύν θίισλ. Πνηα είλαη ε 
θιίκαθα ηνπ ζρεδίνπ; 
 

 Β  Όκνηα ηξίγσλα 
Γύν ηξίγσλα ΑΒΓ, ΓΔΕ, όπσο θαη 
δύν πνιύγσλα, είλαη όκνηα, αλ  
 
 
 
 
 
 
έρνπλ ηηο πιεπξέο ηνπο αλάινγεο 
θαη ηηο αληίζηνηρεο γσλίεο ηνπο ίζεο. 

Γειαδή αλ έρνπλ           =         = 

θαη Α = Γ,   Β = Δ,   Γ = Ε. 
Γηα λα είλαη ινηπόλ δύν ηξίγσλα 
όκνηα πξέπεη λα ηζρύνπλ όιεο νη 
πξνεγνύκελεο ηζόηεηεο; Δπηπρώο 
όρη. 

Α 

Β 

Β΄ 

Γ 

Γ΄ 

Γ 

Δ Ε 

 ΑΒ. 
ΓΔ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΕ 
 
 

 ΒΓ. 
ΔΕ 
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Γηα παξάδεηγκα, αο πάξνπκε δύν 
ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΕ πνπ έρνπλ  
δύν γσλίεο ηνπο ίζεο  

(Α = Γ  θαη Β = Δ). 
Αλ ηνπνζεηήζνπκε ην ηξίγσλν ΓΔΕ 
πάλσ ζην ΑΒΓ, ώζηε ε γσλία Γ λα 
ζπκπέζεη κε ηελ ίζε ηεο γσλία Α, 
ηόηε ε πιεπξά ΔΕ ζα ζπκπέζεη κε 
ηε Β΄Γ΄ θαη νη γσλίεο Β, Β΄ ζα είλαη 
ίζεο. Άξα Β΄Γ΄ // ΒΓ θαη από ην 
Θεώξεκα ηνπ Θαιή έρνπκε: 

          =          =      ή ΑΒ΄ =       ΑΒ 

θαη ΑΓ΄ =       ΑΒ 
 

Άξα ην ηξίγσλν ΑΒ΄Γ΄ είλαη νκνηό-
ζεην ηνπ ΑΒΓ ζηελ νκνηνζεζία κε  

θέληξν Α θαη ιόγν       , νπόηε  

ΑΒ΄Γ΄ ≈ ΑΒΓ. Δπεηδή ηα ηξίγσλα 
ΓΔΕ, ΑΒ΄Γ΄ είλαη ίζα, ζα είλαη θαη 
ΓΔΕ ≈ ΑΒΓ. Δπνκέλσο 

 ΑΒ΄. 
ΑΒ 

 
 

 ΑΓ΄. 
ΑΓ 

 
 

 2. 
3 

 
 

 2. 
3 

 
 

 2. 
3 

 
 

 2. 
3 
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Αλ δύν ηξίγσλα έρνπλ δύν γσλίεο 
ηνπο ίζεο κία πξνο κία, ηόηε είλαη 
όκνηα. 

Δίδακε ινηπόλ, όηη αλ δύν ηξίγσλα 
έρνπλ δύν γσλίεο ηνπο ίζεο κία 
πξνο κία, ηόηε είλαη όκνηα, νπόηε 
ζα έρνπλ θαη ηελ ηξίηε γσλία ηνπο 
ίζε θαη ηηο νκόινγεο πιεπξέο ηνπο 
αλάινγεο. 
 
 

ΠΑΡΑΓΔΗΓΜΑΣΑ - ΔΦΑΡΜΟΓΔ΢ 
 

 1   Έλαο πξνβνιέαο Π βξίζθεηαη 
ζην έδαθνο θαη θσηίδεη έλα δέληξν 
ΒΓ. Ζ ζθηά ηνπ δέληξνπ ζην 
απέλαληη θηίξην θηάλεη κέρξη ηελ 
νξνθή ηνπ 4νπ νξόθνπ.  
Αλ ην ηζόγεην θαη θάζε  
όξνθνο έρνπλ ύςνο 3 m  
θαη ε απόζηαζε  
ηνπ δέληξνπ  
 
 Β Β΄ 

Γ΄ 

Γ 

Π 8 m 12 m 
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από ηνλ πξνβνιέα είλαη 8 m, ελώ 
από ην θηίξην είλαη 12 m, λα βξεζεί 
ην ύςνο ηνπ δέληξνπ. 
 

Λύζε  
Σα ηξίγσλα ΠΒΓ θαη ΠΒ΄Γ΄ είλαη 

νξζνγώληα, αθνύ Β = Β΄ = 90
o
 θαη  

έρνπλ ηε γσλία Π θνηλή. Δπνκέλσο, 
έρνπλ δύν γσλίεο ίζεο, νπόηε είλαη 
όκνηα θαη ζα έρνπλ ηηο νκόινγεο 
πιεπξέο ηνπο αλάινγεο, δειαδή  

          =              (1). 
 

Ζ ζθηά θαιύπηεη ην ηζόγεην θαη 4 
νξόθνπο, νπόηε ζα έρεη ύςνο  
Β΄Γ΄ = 5  3 = 15 m. Άξα ε ηζόηεηα  

(1) γίλεηαη          =              ή 
 

20  ΒΓ = 120, νπόηε ην ύςνο ηνπ 
δέληξνπ είλαη ΒΓ = 6 m. 

 BΓ. 
Β΄Γ΄ 
 
 

 ΠΒ. 
Π΄Β΄ 
 
 

 ΒΓ. 
15 

 
 

    8   . 
8 + 12 
 
 

129 / 220-221 



Γ Α 

Β 

σ 

θ 

Γ 

8 cm 

 

 2   ΢’ έλα νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ 
κε ππνηείλνπζα ΒΓ = 10 cm θαη ΑΓ 
= 8 cm λα ραξαρζεί ην ύςνο ΑΓ. Να 
απνδεηρζεί όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη 
ΑΓΓ είλαη όκνηα θαη λα γξαθνύλ νη 
ίζνη ιόγνη. Να ππνινγηζηνύλ ηα 
ηκήκαηα ΓΓ θαη ΓΒ. 
 

Λύζε  
Σα ηξίγσλα  
ΑΒΓ θαη ΑΓΓ  
είλαη νξζνγώ- 
ληα, αθνύ  

Α = Γ = 90
o
 θαη  

έρνπλ ηε γσλία Γ θνηλή. Γειαδή, 
έρνπλ δύν γσλίεο ίζεο κία πξνο 
κία, νπόηε είλαη όκνηα θαη ζα έρνπλ 
ηηο νκόινγεο πιεπξέο ηνπο αλάιν-
γεο. Οη νκόινγεο πιεπξέο ησλ ηξη-
γώλσλ είλαη νη πιεπξέο πνπ βξί-
ζθνληαη απέλαληη από ηηο ίζεο γσ-
λίεο ηνπο. 

130 / 221 



 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Άξα έρνπκε          =         =           (1). 
 

Από ηηο ηζόηεηεο (1) έρνπκε  

        =           ή          =        . 
 

Άξα 10  ΓΓ = 64, νπόηε  
ΓΓ = 6,4 cm. Δπεηδή ΒΓ = 10 cm θαη 
ΓΓ = 6,4 cm έρνπκε ΒΓ = 10 - 6,4 
δειαδή ΒΓ = 3,6 cm. 

Ίζεο 
γσλίεο 

Α = Γ = 

= 90
o
 

Γ θνηλή σ = θ 

Απέλαληη 
πιεπξά 

ζην ηξίγσ- 
λν ΑΒΓ 

ΒΓ ΑΒ ΑΓ 

Απέλαληη 
πιεπξά 

ζην ηξίγσ- 
λν ΑΓΓ 

ΑΓ ΑΓ ΓΓ 

 

 ΒΓ. 
ΑΓ 

 
 

 ΑΒ. 
ΑΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΓ 

 
 

 ΒΓ. 
ΑΓ 

 
 

 ΑΓ. 
ΓΓ 

 
 

 10. 
8 

 
 

  8 . 
ΓΓ 
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   ΔΡΩΣΖ΢ΔΗ΢ ΚΑΣΑΝΟΖ΢Ζ΢ 
 

 1  Πνηα από ηα παξαθάησ δεύγε 
ηξηγώλσλ είλαη όκνηα; 

α) 

 

 
 

β) 

 

 
 
γ) 
 
 
 
 

 2  Να εμεγήζεηε γηαηί ηα ηξίγσλα 
ηνπ ζρήκαηνο ηεο επόκελεο 
ζειίδαο είλαη όκνηα. 

50
ν
 

60
ν
 

60
ν
 

50
ν
 

50
ν
 

60
ν
 80

ν
 
60

ν
 

60
ν
 

30
ν
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 3  Να γξάςεηε ηνπο ίζνπο ιόγνπο 
ζηα παξαθάησ δεύγε ησλ νκνίσλ 
ηξηγώλσλ. 
α) 
 
 
 
 

 

            –––– = –––– = –––– 
β)  
 
 
 
 

            –––– = –––– = –––– 

Α 

Β Γ 

30
ν
 

Γ 

Δ Ε 
75

ν
 

Α 

Β Γ 

Ε Δ 

Γ 

Α 

Β 

Γ 

Γ Δ 

Ε 
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γ)  
 
 

                             –––– = –––– = –––– 
 
 
 
 
 
 4  Να ραξαθηεξίζεηε ηηο παξαθάησ 
πξνηάζεηο κε (΢), αλ είλαη ζσζηέο ή 
κε (Λ), αλ είλαη ιαλζαζκέλεο. 

α) Γύν ηζόπιεπξα ηξίγσλα είλαη 
όκνηα.   

β) Αλ δύν νξζνγώληα ηξίγσλα 
έρνπλ κία νμεία γσλία ίζε, είλαη 
όκνηα.   

γ) Γύν όκνηα ηξίγσλα έρνπλ ηηο 
νκόινγεο πιεπξέο ηνπο αλά- 
ινγεο.   

δ) Γύν νξζνγώληα θαη ηζνζθειή 
ηξίγσλα είλαη όκνηα.  

Α 

Β Γ 

Γ 

Ε 

Δ 
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ε) Αλ δύν ηζνζθειή ηξίγσλα έρνπλ 

κία γσλία 40
ν
, είλαη όκνηα.  

ζη) Ο ιόγνο ησλ πεξηκέηξσλ δύν 
νκνίσλ ηξηγώλσλ, είλαη ίζνο κε 
ην ιόγν νκνηόηεηάο ηνπο. 
 
 5  α) Να εμεγήζεηε  
γηαηί ηα ηξίγσλα  
ΑΒΓ θαη Δ΢Ζ είλαη  
όκνηα. 
 
 

β) Αλ δύν πνιύ- 
γσλα απνηεινύ- 
ληαη από ηνλ ίδην  
αξηζκό νκνίσλ ηξη- 
γώλσλ, είλαη πάληνηε  
όκνηα; 
 
 
 

Α Β 

Γ Γ 

Ζ 

Δ Ε 

Θ 
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ΠΡΟΣΔΗΝΟΜΔΝΔ΢ Α΢ΚΖ΢ΔΗ΢ – 
ΠΡΟΒΛΖΜΑΣΑ 

 

 1  Να ππνινγίζεηε ην ρ ζε θαζεκηά 
από ηηο παξαθάησ πεξηπηώζεηο: 
α)                                 β) 
 
 
 
 
 
 
γ) 
 
 
 
 

 
 
 2  Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  

(Α = 90
o
) θαη ΑΓ ην ύςνο ηνπ. Να 

απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΒ θαη  

Α 

Β Γ 

Γ Δ x 
Α 

Γ 

Β 

Δ 

Γ 

x 
Α 

Β Γ 

Γ Δ 
x 
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ΑΓΓ είλαη όκνηα. Αλ ΓΒ = 4 cm θαη 
ΓΓ = 9 cm, λα βξείηε ην κήθνο ηνπ 
ηκήκαηνο ΑΓ. 
 
 3  ΢ηηο θάζεηεο πιεπξέο ΑΒ = 8 cm 
θαη ΑΓ = 12 cm ελόο νξζνγσλίνπ 
ηξηγώλνπ ΑΒΓ λα πάξεηε αληηζηνί-
ρσο ηα ζεκεία Γ θαη Δ, ώζηε ΑΓ = 2 
cm θαη ΑΔ = 3 cm. Να απνδείμεηε 
όηη:  
α) ΓΔ // ΒΓ 
β) ηα ηξίγσλα ΑΓΔ, ΑΒΓ είλαη 
όκνηα. 
 
 4  Να βξείηε ην  
πιάηνο ΑΒ ηνπ  
πνηακνύ, αλ  
ΑΓ = 12 m,  
ΓΓ = 15 m,  
ΔΓ = 60 m  

θαη Α = Γ = 90
ν
. 

Α 
B 

Γ 

Γ Δ 
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Α 

B 

Γ 

0,5 m 

Γ Δ Ε 

Ο 

16,4 m 
0,4 m 

 5  Να απνδείμεηε όηη  
ηα ηξίγσλα ΑΔΓ, ΒΔΓ  
είλαη όκνηα θαη λα  
ππνινγίζεηε ην x. 
 
 6  Μπξνζηά ζην  
κάηη καο θαη ζε  
απόζηαζε 0,4 m  
θξαηάκε θαηαθό- 
ξπθα έλα ξαβδί  
ΑΒ = 0,5 m. Αλ  
κεηαθηλεζνύκε  
θαη ζηαζνύκε ζε  
έλα ζεκείν Ε ηέ- 
ηνην, ώζηε νη επζείεο ΟΑ, ΟΒ  
λα θαηαιήγνπλ ζηε βάζε θαη ζηελ 
θνξπθή ηεο θεξαίαο ελόο ξαδηνθσ-
ληθνύ ζηαζκνύ, δηαπηζηώλνπκε όηη 
ε απόζηαζε καο από ηελ θεξαία 
είλαη ΓΕ = 16,8 m. Μπνξείηε λα 
ππνινγίζεηε ην ύςνο ηεο θεξαίαο; 

Δ 

Α 

Β 

Γ 

Γ 

x 

3x 

8 

6 
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 7  ΢ην ηξα- 
πέδην ΑΒΓΓ  
είλαη  
ΔΕ // ΓΓ,  
ΒΖ // ΑΓ  
θαη  
ΔΘ // ΑΓ.  
Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΒΖΔ, 
ΔΘΓ είλαη όκνηα θαη λα ππνινγίζεηε 
ην x. 
 
 8  Ο γηνο έρεη ύςνο 1,36 m. Πνην 
είλαη ην ύςνο ηνπ παηέξα ηνπ; 
 
 
 
 
 
 
 
 

Α Β 

Δ 
Ζ 

Θ Γ 

x Ε 

Γ 

32 cm 
12 cm 

18 cm 

57 cm 
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             ΔΝΑ ΘΔΜΑ ΑΠΟ ΣΖΝ Η΢ΣΟ-  
             ΡΗΑ ΣΩΝ ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΩΝ 

Ζ ζεσξία ησλ νκνίσλ ζρεκάησλ 
ήηαλ γλσζηή από ηα κέζα ηνπ 7νπ 
αηώλα π.Υ. Με ηε βνήζεηα ηεο 

ζεσξίαο απηήο ν Θαιήο ν Μηιήζηνο 
(624 - 547 π.Υ.), έλαο από ηνπο επηά 
ζνθνύο ηεο αξραηόηεηαο, θαηόξζσ-
ζε λα ππνινγίζεη ην ύςνο ηεο κεγά-
ιεο ππξακίδαο ηνπ Υένπνο από ην 
κήθνο ηεο ζθηάο ηεο, απνζπώληαο 
ην ζαπκαζκό ηνπ βαζηιηά ηεο Αηγύ-
πηνπ, ηνπ Άκαζη. 
Γε γλσξίδνπκε αθξηβώο ηηο ηερληθέο 
πνπ ρξεζηκνπνίεζε ν Θαιήο ζ’ 
απηό ην επίηεπγκα ηνπ. Ο Πινύηαξ-
ρνο, σζηόζν, καο δηεγείηαη ηα εμήο: 

«Αθού έζηηζε ηο παβδί ηος ο 
Θαλήρ ζηο ηέλορ ηηρ ζκιάρ ηηρ 
πςπαμίδαρ από ηα δύο όμοια 
ηπίγυνα πος πποκύπηοςν από ηην 
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επαθή ηηρ ακηίναρ ηος ήλιος, απέ-
δειξε όηι o λόγορ πος είσε η ζκιά 
ηηρ πςπαμίδαρ ππορ ηη ζκιά ηηρ 
πάβδος ήηαν ο ίδιορ με ηο λόγο πος 
είσε ηο ύτορ ηηρ πςπαμίδαρ ππορ ηο 
μήκορ ηηρ πάβδος». 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Ο Γηνγέλεο ν Λαέξηηνο, κάιηζηα, 
ηζρπξίδεηαη όηη ν Θαιήο κέηξεζε ηε 
ζθηά ηεο ππξακίδαο, όηαλ ην κήθνο 
ηεο ξάβδνπ έγηλε ίζν κε ην κήθνο 
ηεο ζθηάο ηεο. 

Α 

Β 

Α΄ 

Β΄ 

Γ΄ Γ 
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Μπνξείηε λα εμεγήζεηε, πώο ν 
Θαιήο ππνιόγηζε ηειηθά ην ύςνο ηη 
ππξακίδαο, αθνύ κπνξνύζε λα 
κεηξήζεη ην κήθνο ηεο πιεπξάο ηεο 
ηεηξαγσληθήο βάζεο ηεο ππξακίδαο 
θαη ηεο ζθηάο ΓΑ΄; 
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